(28) L

Escolhe exatamente um dos L1, L2.

(21) L1. Seja € uma C-chain, e seja T = |J€. Demonstre: ¢ U {T'} ¢ uma chain,
(28) L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos
oo o0 o0 oo
‘4* = U,’z[) ﬂj:,' Aj A ﬂi:() U_j:i Aj.
Demonstre que A, C A*.
REsoLuGgAo pa L2, .
.y l//
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Loge (11, emM) e (Nje ko,
Qustiesy ) > ¢ 0yXE NG
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24) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—=).
INVESTIGAGAO.




(24) o

n R u . . o .
Scja f i A= A eseja F' o conjunto de todos os fixpoints da f:

F={x€A| xéum fixpoint da f} @

Demonstre as ignaldades seguintes:
flFl=F [P =F

Em exvatamente uma das 4 inclusdes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f ¢ sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracio. -
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

Sedou K@* Q-X‘e\:
Logo £x ¢ €1F) $ x=fx, (h),

Lo&o -’(.@ Fa X.’\_Co
M wo’

— Cscreva: Seja x €€ .

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F| D F.

GojoY iy Je F
Loge Y e flF) § It

Logo 3 € ‘F[Fln N
Tpedrdty

J4. QEMOI\ST%O DE ‘Ll[ lg F.
vt $

SQJ&~3*)
Logo 3 e ‘F EF}

IMG‘&‘Q\@ ’fo:f Seu 50\9;—6\)“3‘\\10\\

S6 isso mesmo.
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(2%) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

(21) L1. Seja ¥ uma C-chain, e seja 7 = |J%. Demonstre: ¢ U {T'} ¢ uma chain.
L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

A, = UZU ﬂ:\ A Ara (7] U: A;.
vl e e D e el s
Demonstre que A, C A*. 5 (;l ¥ | ):”\X La ¢ ﬂJJ _ g 5t )2 1) J o & ;;J. )
RESOLUGAO DA L(Z. ; ¥
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Bose i =0. X

Como W20,a e fl,
£l

24) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—).
INVESTIGAGAO.

YRDABI[ASH ¢ p=B =7 AxB<AxB']

v%eja F:p>n £y Fnjeewo,
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Seja f: A= A, ¢seja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={x¢€A | xéum fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
] = F -1 —
flF] =1 gl
Em exatamente uma das 4 inclusoes podes assumir como hipotese extra que f €& injetiva, ou
que f ¢ sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

5639 X & FCED
9238 YeF b a7 e
Comg Y & ﬂxpomt w\ad@f (10‘:)0%5’0 fy=y.

Como Fy=x e«’r} Ysentdo x=Y. pJAUR) - LRS,

LOSO) X ¢ F
J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.
Sej3 x e Fo

Comeo X & fixpoint pe)s def do Frent3o fil=x.

Eﬁoolh«c X » 2
Bascy de monsStror qve Fx =X
Imedioto.

J3. DEMONSTRAGAO DE f7![F]C F. % F PAYAAVE, \/
Sel> x ¢ F LFI.

Joge T & F polo dof do P71
e i Slupatne pelo doiedaf F(Fx) < Fx
Logo/ fx=x (g)a in Jf;"")\/l(’{id@edé,ef}?/cao x)=¥Fx

Cogo x & fispoine de F. Logo, x = E:

J4. DEMONSTRAGAO DE f~![F] D F. £

FSQ)) X &t,

Cowmec X & anpowbt de, e)a Je{ Ja F fx=x.
fars que x e-F 'F1, ba>ta d«awwnsvrar gue fx e F.
Como x ¢ F e Fx=x,entdo fx € F,

SO 1ss0 mesmo.




22) J

Scja f: A= A, eseja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={x€A| zéum fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
flFl=F fF=r

Em ezatamente uma das 4 inclusdes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f é sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F]C F.

Qe\a y € § (7] ;

Logo, bewmoy @ €7ty “"“ﬁi“)ﬁ

Cowae p G\‘xqo\‘v\C&Lk‘@‘&\%‘)GPep‘ ;
Tombonde W e @), bmds que qep Lige YET -

Ve

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

S84 e ED

Cowio K Hrxpant &L‘E\&,ﬂo g
Lb%O ; X é ’Q[F) .

Vi

J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F| C F. Af 1o =b
Tvelesa? Twjetioedadle
Spem a4l & F] 4g.{a -Fet.

(7}
y)

X

J4. DEMONSTRAGAO DE f~}[F] D F.
994 x € ¥ . :
Come X fuxpont da € oye Lacim ¢ (3)

boop £ % ELATYL Ty o
Logoy X & (L83 Gy

S6 1850 mesmo.




(28) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.
(21) L1. Seja € uma C-chain, e seja 7' = |J%. Demonstre: € U {T'} é uma chain.
(28) L2. Seja (A4,), uma seqiiencia de conjuntos, Definimos os conjuntos

A= Uzo(ﬂ::.-.”*; - ﬂi“@i : Aj>

Demonstre que A, C A*, f o) & (et z) = Sofee
RESOLUGAO DA

29 1

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (=).
INVESTIGAGAO.
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24) J

Seja f: A= A, escja F o conjunto de todos os fixpoints da f: ) £ =¥
F={x€A | xéum fixpoint da f}
Demonstre as ignaldades seguintes:
JFl=% fE=F

Em ezatamente uma das 4 inclusdes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f é sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstragao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F| C F.

S ¥ € gLFY -~ Aol

L@*\\cg 6&*&\"\4 ;4\*'50 {x € o
Tree ERgOL

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.
N

[ " i s
*’fSC (*|CF use nome dwico'

,ﬂ_ﬂ__x

e
o G0 b X St (F‘
J g X <, o *C-Ap 2

J3. DEMONSTRAGAO DE f~[F] C F.
[ S4e v e 7IF]

——@”G gx éF
a

Como {Y-%) swio0 XCF.

J4. DEMONSTRAGAO DE f7}F] D F. ¢t
C
| sy X o€ F
7 ~1
Simdy anfum {, + CF EP"" Q"Q]

Ponlamto {r € 4'J£F].X

S6 iss0 mesmo.



@) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

(21) L1.[Seja € uma C-chain, e seja T' = | J €. |Demonstre: % U {T'} ¢ uma chain.
(28) L2/ Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

A, =™ ﬂ:,: Ayl e) . U:; Aj.

Demonstre que A, C A*.

ESOLUGAO DA L'\ 3

%Q)Q CC U!lﬂxa’ Q_—Q\na‘im. <
e (0l
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Seyamn EKS e 4 {TTS
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Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—).
INVESTIGAGAO.




28) J

Sceja f: A = A, e seja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={xz€A | zéum fixpoint da f }
Demonstre as igualdades seguintes:
fIF]=F fF =
Em exatamente uma das 4 inclusdes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou

que f & sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstragao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F| C F.

Seva g {ie SRL

5e ) XQVC*%- -ﬂ—x“—?’.

Corno X @ %‘(\Womt do €. paXAB X%
logo = =Y.

loep ye¥.

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

Seva xoe b

Coomno <% _(,Ay\‘?o;mt éC-‘r,emté—o ,S_v\:x
Esco\wo .

\m&d;a‘to.

J3. DEMONSTRAGAO DE f7'[F]C F.,

o L) \ \ o
%u?fm\\a g \,”\‘S v § 293¢ % (\A\\/ o::ej\;xi':F_
SeNSan e §«Fl\/ ACASOY
L Comno SLe T e««t%
o 1“6\7" Seh
logo {.(-‘»)L\ -‘—‘I\ [\S‘r\\ %myomt &Q’(l 4,«—)(\e_~\ta\o
logo x=x 7 [£m\] e n. @
J4. DEMONSTRACAO DE f~![F] 2 F. Camo () e (2] emTove x ¢F.
hﬁf Y@ X eF.

CO’YYVO ¥ _(;\yvo\mt A:\!( emlé‘o {—‘ﬁ
Correo —Qr Y théo .G)KG_F \/
Ve olo

Sé 1sso mesmo.




(28) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

1) L1. Seja ¢ uma C-chain, e seja 7' = | J%. Demonstre: € U {7} & uma chain.
8) L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

A = U:) ﬂj; A A = ﬂ:) U:; A,

Demonstre que A, C A*.

(2
(2

. ResoLugioba L1 .

S

5’%() C@W &'ﬂ: cE @U{Tg,
Borla demowdron E=FF € T
Sap e €C.

Con CEG, o c e T

L(aga cceEl

X1

24) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—).
INVESTIGAGAO.




24) J

Seja f: A= A, e seja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={a2€A| zéum fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
JIE|=F fF=F

Em ezatamente uma das 4 inclusées podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f € sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

SJ;};; xEF

X =X

0075 s &~
e tedo s di §(FT et conXnon 2 F. &:,

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

Sgpp <€ FLFT
fo = X s
Lfogz Ao crondsn da £ 2360 cpdtine 2 CF] ’&'

J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F] C F.

9}&;; XéF “ 17 ’

I v, . talver nem e iwvery{ve|
L@B"Ff”‘) K’)(

7]

J4. DEMONSTRAGAO DE f~Y[F]D F. F Sl
9%»,\ xE f—EFJ

S oridon,
X

S6 1850 mesmo.




(28) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

(21) L1. Seja € uma C-chain, ¢ seja T' = (J%. Demonstre: € U {T'} ¢ uma chain.
(28) L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

o o0 o0 [o 2]
A, = \ = Aj.
Ui:() ﬂ]:i A % ﬂi:o Uj:i 4
Demonstre que A, C A*.

REsOLUGAO DA LA .

~-ALvo: (NAB e Gu{HlAce su BEA]
&amm A® e Euith. --ALvo: ACR & BEA
ABEG: VS
moﬁ?-[@fw c-dhaim]
Core el 2 Be{Th:
Deop, B=T= Le.

encelhe L. —-AW0: Ach
Sy a e, —- ALVO: & ep-UG & (AceB)lacecl

Encelhe A.
Core Ae{T 2 BeG:
| Stvmile.

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (=).
INVESTIGAGAO.




24) J

Scja f: A = A, ¢ scja F o conjunto de todos os lixpoints da f:
F={xe A | zéum fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
fIF)=F [P =F

Em exatamente uma das 4 inclusées podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f & sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

Xé(:- e é:‘(,( ot A b onbiliae ol %[Fl\/
_-AL\IO:‘{ye

Ve
Shecp, 4 e . Lo x=x] ‘/

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

%xe\:. —ALVO: xe J(F] o
Ghoge, 4 x € { L€ [dy & 4LE1] 7
Feop X € {LET. L{x=x]

J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F]C F.

X e,{&ﬁF], -~ALVJo: xe €.
s s, 4 € F. Y. de (A1)
XFegp, x e . [{x=¥]

X ~ao tens isss nos dddoes

=
z
m

v
v

PR l

J4. DEMONSTRAGAO DE f~![F] D F.

xe € ——ALVO:xe{“‘[F]IA{Q {ixeF.‘/

Zﬁ?, {x e L [fy =y]. i

S6 isso mesmo.




(28) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

(21) L1. Seja € uma C-chain, e seja 7' = |J%. Demonstre: ¢ U {T'} é uma chain.
(28) L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

d=U Rl = (U

Demonstre que A, C A*.

RESOLUCAO DA & .

Sops X T e U2 Nyeibg ¥

SRIAY .'v\;/\/,gT% L E ??__)A\ AT P

S e

WYT% YEU?S@/\:) x Qual tew alvo neree
St AT A Y A

g U
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MeWo

24) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—=).
INVESTIGAGAO.

~




(24) J

Scja f: A= A, escja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={xeA]| x¢éum fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
flF)=F [l =

Em eratamente uma das 4 inclusoes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f & sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstragao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

Sapmha vy e FOF]

AR 0CEE e PR ol
lomo- X EF, DusgsLf o= W v
LD oo B %’mm‘/

Weye £X=X v . Logo x € F.

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F| D F.

ffJ\J(‘J\%*JN-L X € F -
{;Mﬁf)(:x\/
Eatodhg X v

/'Afv\h)\\mf,/r

J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F] C F.

J4. DEMONSTRAGAO DE f~![F] D F.

-

Sé6 isso mesmo.




28 L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

L1. Seja ¢ uma C-chain, e seja T = U%. Demonstre: ¢ U {7} é uma chain.
L2. Seja (A,),, uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

¢ = s
' e Ui=0 ﬂj:i Aj A = ﬂizo U::, Aj'

Demonstre que A, C A*.

(21)
)

2
(28

RESOLUGAO DA

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e
INVESTIGAGAO. 4\
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24) J

Scja f: A = A, e seja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={xz€A| zéum fixpoint da f }
Demonstre as igualdades seguintes:
fIF|=F FUF) =

Em ezatamente uma das 4 inclusées podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f & sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na prlmeln hnha da tua demonstragao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F]CF. Se X¢c 1 [f |l => X & F

Sejx é A}, " c jch] \Estrarno Comeso.)
o eﬁgx et el de gf\w((oaée pré wmagem -
logo X C.Afo(()o\v\*\‘ e o 7C>\ D O

LO*.Q) §'>( C ?F Qg\OSUloS(( (\'U\Clw A&i },?vo\\éﬁég

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F]DF e X —
Sejo & AL g Yef e §X AN
_L%%:U‘ ‘F‘\)(()o\ m‘\ de f 8 } é(}“/“c’w
[o y,,}x. x€f.

S qoe freiffentde X e 6]

J3. DEMONSTRAGAO DE fYF|CF. Ge X ¢ »gf[_\fj SRR
Se3C X e Rt a.de FiCel

9 W }\s&OW\quuc ’)CC \V\ ‘e A\N O~ .

- |Heom e X
Palc éL‘F\V\\‘(wJe £ ’Cl «f)( é’( LOéza }xe f )(Po‘v\"l‘,e\’\ oo
£ W X gl X Fx, Logo%cr

J4 DEMONSTRACAO DE f~![F ]DF Seo X &

Se o X EA tig, XEE.
loggo 4 (’/ f\“'(eo\v\"\‘ €V\\a.,o ’F\(

089 Jf)( . 7( 7‘00\"\* an\w%%éF
§& que fre€ X o [()pw,,xcgmqw

S6 1ss0 mesmo.
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) J

Scja f: A= A, e seja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={x€A | zé&um fixpoint da f }
Demonstre as igualdades seguintes:
fIF|=F fUF = F _
Em exatamente uma das 4 inclusoes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou

que f € sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

Sl O w3 (g
«t\ A\ \‘\) be \K'T'_\ %
AE R e
g \&} \.\.\. J ?Mx\\) v

*nedialy pela, esc olha Qe Y. e~

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

\‘Q\f‘\’\\ \Q\: :

o 1\
OIRG X

LS

C VMg ) o 15 20 A ,\ 0 0 \
> A & TR dog gx= )

N e ATS

AN QLV )

v

J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F]C F. Ex Iva hiddtese ¢ & sabve

~ \-A

\ o -\ v
| SV T\

) \‘16‘ QTL T X

Co! :\Sm\s\‘;,?f‘xt. ?

J4. DEMONSTRAGAO DE f~[F] D F.

S6 1880 mesmo.




(28) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

1) L1. Seja € uma C-chain, e seja T' = |J%. Demonstre: ¢ U {T'} é uma chain.
) L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

o0 o0 o0 oo
Y = = A 2%
A Ui:o mj:z 2 i mi:g Uj:i J
Demonstre que A, C A*.

RESOLUGAO DA

24) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—).
INVESTIGAGAO.
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24) J

Scja f: A= A, eseja F o conjunto de todos os fixpoints da f:

F={xe€A| zé&um fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
fIF|=F R =
Em eratamente uma das 4 inclusdes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou

que f é sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F]C F.

S+ xke W‘ Er) et exi 04-72 y € F tof quae x =40, Cema()).l. {.upa;jl(’)’

(&wM,x,X Jegr x €F, WF,
/

X quem e x’ Guem clﬂ?

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

E\J(;;Ee Fo earva x £ pomind, (GI=x. f&«},ﬂla <€ }[F], QNVKW
ZEN

J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F]| C F.

Cs xle Q-1L_J U,;g,m _{(y)e F, Corr* {(&) Wan.»jl- Teruoa f(kﬁ‘» - f(‘\)

4%'91(/(\, AT x = -e—(x) Q"‘f“ xeF, eavwduicid & W/EEJ/%"F
U x € «F :

J4. DEMONSTRAGAO DE f~![F] D F.

Zyﬁ veF. Edar )=, o1t gyga, Ke*('-E]/ (o”‘“(’”'wd& ‘7‘““{?"[5] =k
:7.:\-\

—_——

S6 1sso0 mesmo.




Escolhe evatamente um dos L1, L2.

L1. Seja € uma C-chain, e seja 7' = |J €. Demonstre: € U {T'} & uma chain.
L2. Seja (A,),, uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

oc o0 o0 o0
A= U,-zo ﬂjz, A A ﬂ;o Uj=1 o
Demonstre que A, C A*.

RESOLUGAO DA L & . (ndices

. use |

SJ-}. X €& ﬁ.k \//
b, Xe (T,
ww|‘y\1~w\‘\m X)'Jo')"'w‘m 3
Wy, UTA 3 X

o
\B%’ (\VQU;AR?BX
., xeg

24) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—).
INVESTIGAGAO.




4)

J

Scja f: A= A, escja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={x€A| 2¢éum fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
fIF|=F fF = F
Em eratamente uma das 4 inclusées podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou

que f ¢ sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

S o A[F] 2 rim

by, Sip b4 Ay zov sbef T
e 3o L powaded)
Loy o-ef

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

izéo o-ef

\Mp'*o-e‘\m { /

&Q% el l/ [ov X ppow as)

J3. DEMONSTRAGAO DE f~}[F] C F.
Sy 0- € ' [F)

\/”?Py'10'eF :
Voo, o-EF oL eid 3o t]

quew disse?

J4. DEMONSTRAGAO DE f~![F] D F.
s
Vo0 o EF

bt o € I'[F] 7

(o by A]

S6 1sso mesmo.




(28) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

) L1. Scja € uma C-chain, e seja T' = |J%". Demonstre: % U {T} é uma chain.
L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

A. = UZU mj; o o ﬂZO U:z ot

Demonstre que A, C A*.

RESOLUGAO DA L £ .

EvreBil-real oY T

22 B 2 oma & toim e T=U Y | Pt B ttonisncs o 6 Tor
Cornce B 2" 0mna dain 2 Joder 0, youn wambeor 2,065 condides .UW\IT ,Z@z; -
GULTE Zoilaon o7 vma i - =

’
hadwav?ha

A.

219) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—).
INVESTIGAGAO.




Scja f: A= A, eseja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={z€A| xéum fixpoint da f }
Demonstre as igualdades seguintes:
IE= felp|=F

Em exatamente uma das 4 inclusdes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f é sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracgao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F] C F.

J4. DEMONSTRAGAO DE f~![F] D F.

=

S6 isso mesmo.




(2%) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

(21) L1. Seja ¢ uma C-chain, e seja 7' = |J€. Demonstre: € U {T'} & uma chain.
(28) L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

.4. = U::(l ﬂj;x A] A' = n:() U:, AJ

Demonstre que A, C A*.

RESOLUGAO DA

24) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—).
INVESTIGAGAO.




(28) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

(21) L1. Seja € uma C-chain, e seja T = |J%. Demonstre: € U {T'} & uma chain.
(28) L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

A, = U,in ﬂi 4, A%= m:) U:1 i

Demonstre que A, C A*.

REsoLUGAO DA LU, .
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24) I

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (=).
INVESTIGAGAO.




20) J

Seja f: A= A, escja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={xz€A | xéum fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
flF)=F [IF=F
Em ezatamente uma das 4 inclusdes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou

que f é sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstragao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F]C F.

T e 'TEL .V
i - ;\/ ”L‘F I A{\lr',ﬂ‘ /
< 7 4 I LA
\ / \
/ Unn AXPoInT - oV ¥ Ly /Z \/
Q0 =V, ).‘:’L;Sy L )i < “’/ .\/
\;» 2 e} v
J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F. ’
T B
S " 5 t‘ : AT /l ’,» T CoAA / \ \ \/
1500 > £ U / Ao/ nW] QR | 7 oV MHla P S S
A : L L s tr-% 3
Jool 2 V Cr FJ ol Zj’/)\ oLt J) ) V
€ ;" Lt H Ve
J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F] C F.
Lo o} "}xl{(«‘:' {Von . v
;f,f,; / . : o= v
:A,r . r’r ", / 24 P ," /—) ‘/
5 ( — 7 (D 7 _‘ o g ! S
".:»’ "/ (LX)} y X AX € =
Jovo X =¢xE F. S/ ;
J4. DEMONSTRAGAO DE f~}[F] D F.
% AI' 5’ - —
/- P . Ry, ; o wt y -'./i)é/ /‘:) : ‘(‘ X \-‘\/
s \ S
; / : ’l, /

S 1sso mesmo.




(24) J

Seja f: A= A e seja F o conjunto de todos os fixpoints da f:

F={x€A | zéunm fixpoint da f}

'>§’ Demonstre as igualdades seguintes:
o4 fIF|=F SR =F
$

"09\J Em eratamente uma das 4 inclusées podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
< 2 que f & sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstragao. 9
S5 (JY. DEMONSTRAGAO DE f[F]C F .
%O’) Q . =
DS —
D& Sgssge e TF |Sedon § :a A )| 2 £3F)

e X Ficromte de f owsna Fy =x (T,
ggnne F €'o Comyumlss dgg £ xpomie de F =
\[ X loys X ¢ F 97

(epys FEFY CiF VA : -(‘\x powt (ou pownto F\xo‘)

(J ﬂ%EMONSTRAQ:\O DE f[F] D3F.

Soyo- £ A2 A | pmsmitdo & X CEny sabmgﬁ'\\fgvx
Somewino. A firpontede § (oo X E f (Frn=n)

(090 §[r) 2 Fyg

J3. DEMONSTRAGAO DE f~![F] C F.

J4. DEMONSTRAGAO DE f~![F] D F.

S6 1sso mesmo.
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¢ &
(20) J it X-‘&p‘_\%&;x&? (o e
?
Seja f: A= A, eseja F o conjunto de todos os fixpoints da f: 4
F={xe€A| a¢un fixpoint da f}
Demonstre as igualdadvs seguintes:
flF]=F [T'[F]1=F)

Em exatame uma das 4 inclusoes podes assumir (:om\dzi;i'potcsc extra que @Jﬁmd ou
que {f ¢ sobrejetiva)(tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstracao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.
Se) N\ a's |Le].

o BUUA o6 i1 =
k&f Aeyo QeA 1.3. Q€ F & Q:KQ,

] "o

oo Q'zal. [o'=palv

eeyns QE?IQQ%QQ'EF. vV

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

L&%fi {za:a.

atil Gt
J3. DEMONSTRAGAO DE f~[F] C F. / : / :
5e}a QA €A tq. O0€ ;“Lﬂ.l/ / Avume ¢ ‘1“7/\! imf -~
s | o€ FYou Ac}o-, ‘ZLTQ,)Q,A& D(paa=pal
{‘Qe”ma’f ‘lm‘(y”&. _{'(g;bdrﬁ(._‘og\»g@zo la =a.v
oy L a e f.‘w qe.g.‘/

J4. DEMONSTRAGAO DE f~![F| D F.

Seja AAANY @ € F.

S6 isso mesmo.




