FMC2, 2025.1 Prova CFR1.2
(Turma T12 do Thanos) (points: 52; bonus: 0°; time: 42’)

Nome: 90'(1/0;

2025-05-23

Regras:

I. Nao vires esta pagina antes do comeco da prova.
II. Nenhuma consulta de qualquer forma.
ITI. Nenhum aparelho ligado (por exemplo: celular, tablet, notebook, etc.).!
IV. Nenhuma comunicacao de qualquer forma e para qualquer motivo.
V. (Vz)[Colar(x) = —Passar(x, FMC2)].2
VI. Responda dentro das caixas indicadas.
VII. Escreva teu nome em cada folha de rascunho extra antes de usd-la.
VIII. Nenhuma prova seré aceita depois do fim do tempo—mesmo se for atraso de 1 segundo.
IX. Escolha até 2 dos L, M, J.

X. Provas violando as restri¢oes de escolha nao seréo corrigidas (tirardao 0 pontos).

Definigao. Seja o/ uma familia de conjuntos. Chamamos a 2/ de C-chain sse todos os seus
membros sdo (C)-compraveis, ou seja, sse:

para todo A, B € &7, temos A C B ou B C A.

Boas provas!

1Ou seja, desligue antes da prova.
2Se essa regra nao faz sentido, melhor desistir desde ja.



(28) L Escolhe exatamente um dos L1, L2.

(21) L1. Seja € uma C-chain, e seja T' = |J €. Demonstre: € U {T'} ¢ uma chain.
(28) L2. Seja (A,), uma seqiiéncia de conjuntos. Definimos os conjuntos

A=, ﬂ:: A a=N, Uj": A,
Demonstre que A, C A*.

REsOLUCRO pa LY

r&;}a X E QQQAJ'

Logo %3 w20 ta th, ou Sgja- (N3ou) = e Ay,
Se")a r20.

Se:)a ™= max ¥ w.
Como W >v, basta Oewmonstrar x & A

Como m3w, x €A, [ pela escolha de )

24) 1

Investiga a (<.)-monotonicidade das (x) e (—).
INVESTIGAGAO.

(<) & (é°\'“‘°“°t°"‘3 ves dois Arqumentos .

Az A v+ AxB & A xD |
Ss §1A>> R, Corsidee 2 fxid @ Ax® >R =B,
B2 B v AxB € AxB 1 Sk

(=) é monotonma, o Segw\do. ( __\3 e antitoa  No w'\W\Y‘O
Be® *(A-E) £ (A>T) A A+ (A=) 2 K>

Sep 8- B8 > §: R

Corsde 2 (39): @=B)=>(A>8)- | (orsidere 2 (sf) 1 D) >> (A>8)




24) J

Seja f: A — A, eseja F o conjunto de todos os fixpoints da f:
F={ze€A | xéunm fixpoint da f}
Demonstre as igualdades seguintes:
fIF]=F [UF=F

Em exatamente uma das 4 inclusdes podes assumir como hipotese extra que f é injetiva, ou
que f é sobrejetiva (tua escolha). Deixe isso claro na primeira linha da tua demonstragao.
J1. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

SE\'\Q Xe € .
Gl § (5 xe) = §xe [x Fopomt)
Lﬁ,go } xo € F.

J2. DEMONSTRAGAO DE f[F] D F.

Se&a Xo € F ouw seja, %o fixgowr e £

Logo Xo = :[Xo
€ F(F) (xee)

J3. DEMONSTRAGAO DE f[F] C F.

Extra Wpotese: § iwjeriva

Sep t et (F).

\ogo ftef, ousep, §(14) =4t.
Logg 4 =t L:‘\V\J'X

J4. DEMONSTRAGAO DE f~[F] D F.

Se\',a Xo € F.
Loga Xg\ichC F

Logo x € ST'IF).

S6 isso mesmo.



RASCUNHO



