FMC2, 2024.1 Prova CFR2.2
(Turma T12 do Thanos) (points: 58; bonus: 0°; time: 48’)

Nome:

2024-07-08
Regras:

I. Nao vires esta pagina antes do comeco da prova.
II. Nenhuma consulta de qualquer forma.
ITI. Nenhum aparelho ligado (por exemplo: celular, tablet, notebook, etc.).!
IV. Nenhuma comunicacao de qualquer forma e para qualquer motivo.
V. (Vz)[Colar(r) = —Passar(z, FMC2)].2
VI. Responda dentro das caixas indicadas.
VII. Escreva teu nome em cada folha de rascunho extra antes de usd-la.
VIII. Nenhuma prova seré aceita depois do fim do tempo—mesmo se for atraso de 1 segundo.
IX. Escolha até duas das D, P, I, C.

X. Provas violando as restri¢oes de escolha nao serao corrigidas (tirarao 0 pontos).

Definicao. Seja L reticulado e I C L. Chamamos I de ideal de L sse I é habitado, downset,
e (V)-fechado.

Definigoes. Sejam A conjunto e (<) uma rela¢do binéria sobre A.
Dizemos que (<) nado possui cadeias descendentes infinitas (c.d.i.) sse ndo existe seqiiéncia
(a,), de membros de A tal que:

cee = ag < ap < ap.

Dizemos que (<) ¢ bem-fundada sse cada conjunto habitado X C A possui membro m tal que
nenhum z € X satisfaz x < m. (Tal m ¢ chamado (<)-minimal.)

Boas provas!

1Ou seja, desligue antes da prova.
2Se essa regra nao faz sentido, melhor desistir desde ja.



29 D

Sejam A conjunto e (<) uma relagao binéria sobre A.
Considere a afirmagao:

(<) é bem-fundada <= (<) nao possui c.d.i.

Demonstre a (=) e dé um esbogo da («).
DEMONSTRACAO.

29) P

Sejam P e @) posets, e ¢ : P — @ um order-embedding, ou seja, uma fungao que preserve e reflete
as ordens:
z<py = ¢(x) <q »(y)
Demonstre que ¢ é injetora.
DEMONSTRACAO.




(29) | Demonstre exatamente uma das 11, I12.

I1. Sejam L, K reticulados cotados e f : L — K homomorfismo. Logo f~1(0) é um
I2. Seja L reticulado e,

JC/HhC ST

uma (C)-cadéia de ideais de L. Logo J,, J» é um ideal.
DEMONSTRACAO DE ___

ideal de L.

(29) C FEscolhe exatamente uma das C1, C2, C3.
Em qualquer reticulado,

Cl. zA(yVz)>(zAy)V(eAz) & 2V (yAz)<(xVy A(zV=z)
C2. z<z = 2V (yANz)<(zVy) Az
C3. (—Ve) e (= Ac) sdo monétonas.

DEMONSTRAGAO DE __

?

S6 isso mesmo.
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RASCUNHO



