
(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cnd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

(1) asceu na capital de-

(2) Se João é então — E. :

(2) 0 computador de - tem eclas quebradas

definaî(3) Para cada x: Set

tal que y2. : Type (nd(3) Seja x:_
et)— ▇

— e ((v2),(— —)). int * (int int(3)

m : Int)| —).Vor Prop Cm(3)

in _ 42 + —. (int p) p op — prop(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejaram P, Q, R proposições.
(12) B1. P & Q (-Pou Q).
(12) B2. (P &Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DAe B

(h )
Su nha P&q

S papon ha P Q

Ext- hi

Ex - Rh

5epar em co s he
Ca PPO

pora o teap - emm P
Contmadi
Ca5 a
5imi ar



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b— a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) ab = () =a=0 oub= 0.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

( ) -can*R :(Vu 0) (Ha, b) au = bu =a=b).

DEMONSTRAÇĀo DA c -

Se am a, u:int
Sponhe su = bgo av + ( bu)) = bu + (- (b)) +(-(-▇

: J(-bu)) = (+)invko C

hogo av + )u #O C( ) (+ distR a - )
og (a - ) =o
g a = (

S6 isso mesmo

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”",; não é pra escrever nada nelas.

(1) Basta demonstrar

(1) erson Go ntry Pronasceu na capital de ._

(2) Se João é , então E

(2)0 computador de . teclas quebradas. :Persoh Not▇teml
ers0n Not▇

(3) Para cada. x : Set defina

tal que v/2. :Real *Cmd(3) Seja x:_
Re m

(3) {Ev/2)},( -}}. :

n|m ( _: Int)(-J.:(3)
Oąr

(Ta ktet Prop) xProp Prop(3) 42

(ntritsisf) int Prog
(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejarjam P,Q, R proposições.
(12)B1. P& Q -(-Pou -Q).
(12) B2. (P&Q= R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀo DA M
B1

e a 8), 0) OA: VO :( c *—Sup ha P9
4S 0 nha ( o of A. o, L

Se p are em cas0s partir de (–P ou 4)
Caso ( : Daf

-L
em araobtor▇h ligue

onłr diç,
Ca50 ( R);
Ext-Rp&

obesAe em Parapa e 0
rontradi .C



Escalls ezatamente uma das CI, C2, Ca. (k) = e Ka a)(12)

(8) C1. Existência e unicidade de (i)-identidade.
(Ya,6)C a (iid abok 2-b)(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, (a – ) = b– a.

C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12) d
nzd : (Va, b) ab = () =a = 0 ou b = 0. 2

(Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R : (Vu 0)(Ya, b) [au =
DEMONSTRAÇĀO DA

Cr:p4
( k) O( ) Ak= kafa)

Iseol o ; int

tid
* /Calcu amo1Colcoams
a )-can 14-ace2

F e)-IRa)heko a
Só isso mesmo
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(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu cOnsidera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demo :

soN (BNt▇ ▇(1) Lasceu na capital de .

(2) Se João é — então . C

teclas quebradas. :PE sa N Ao(2) 0 computador de , teILL

D Set lefina

Seja w:— tal que y/2.: PE▇ (MD(3)

A—}.:rE Hv/2}, .(3)

n|m (3_:Int)|). VAXCM0 ro(3)

42(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P,Q, R proposições
(12)B1. P & Q (-Pou –Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA B2

Si Po4A =X▇ F Em ▇ ▇ ▇
L_RAp6

S/ PON aAia GM AAA 00ff H to=aJ)▇ ▇ ▇ ▇ ▇=PyD-0 = P4a▇ ▇ (Po▇ ▇ =
PoNA 0



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atwibua a tipagem que tu considera melhor para Os seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas

Basta demonstrar —
> PcyrDa(en Nonnasceu na capital deV) (1) G Pnop'(er20

Se João é .(2) entâo - E .—
n N)▇ -> Pon p u wry (tr > PopJ2) 0 computador de, teclas quebradas. : Fe 0n Stem

( hho )on n I
Para cada x : Set(3) defina id

tal que 2.:Nype▇ISeja x:J (3) Pr p) I (5 (o ) "e (v2),((3)

Van P pn|m :Int)—(3)

(3) 42 .:

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

SeiSejam P, Q. R proposições.
(12) B1. P &Q (-Pou Q).

B2. (P Q R) (P TQ R).(12)

DEMONSTRAÇĀo DA

ponho ?ga
S a5u onho port e

po antor
LCo dle P aExT-L C l en r

o
1(pp(

lonalic .
RCe PsalC
tEx - R Rm a porap 7a-0

Connacli C .

( a,ll - (a- ) * -

ta, l) c =0 =c = 0 s0J

(on o(▇ ▇ F▇ sl(



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
20)C2. Para quaisquer inteiros a, b, (a– ▇ =b– a.(10)

C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12)

nzd : (Ha, b) |ab = () a= 0) ou b= 0].

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema;
(.)-can*R: (Vu 0) (Va, b) |au = bu a=▇

DEMONSTRAÇĀO DA C3

ppr a, l:(n
zO5epon la

E - )
Col la
C =b =O elo(1 On rru sk mows o (

: in
C-
DLpnna l =
Col lam

S6 isso mesmo.
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(12)A Escolhà exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

dD č u IIIUISUldL

(1) na capital de

(2) Se João é então E

teclas quebradas. : (Ploon Not) fha(2) 0 computador de - tem

defina de(3) a x Set

— tal que /2.:Rop).▇Seja x:(3)

(3) (v/2},(— —}}.:

(Vos Pro) Cdn| m ( _: Int)|(3)

((M )-hp)-▇ Pip42 _.(3)

Demonstre exatamente uma das B1, B2.(12) B

Sej P, Q, R proposições.ejam

(12)B1. P & Q = (-Pou–Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA R1

h
Suoh. .
Sueondo a 79 —
Sd 1o lo potin de b
Co :

P.Llelh

Co ip.
C 7 :

Snl

latoedip .



(T2) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

C1. Existência e unicidade de ()-identidade.(8)
(10)C2. Para quaisquer inteiros a,b, -(a – b) =b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) (ab =() a = 0) ou b= 0.

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can+R: (Vu #0) (Va, b) (au = bu a=b].
DEMONSTRAÇĀO DA C

n ptuto noo e - -Gguo ▇l

eoas: C om;
p C6)-d 1 C sD

C(.) - al).D ChaMk.D p , - -().
:Sjo

Só isso mesmo.
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(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (, ),e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas", não é pra escrever nada nelas.

(1) Basta demonstrar —.:

: PNnr (a Atn▇ ▇(1) nasceu na capital de .—.

(2) Se João é então — E. :

teclas quebradas. : a fnaf(2) 0 computador de .— tem .

(3) Para cada x : Set Ty {ra —» (adefina d

tal que y/2. : T (md(3) Seja x:_

(3) — (v/2},— — }}. :

n|m _:Int)(-(3)

(3) 42 —.:

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12) B1. P & Q -(-P ou Q).
(12) B2. (P & Q = R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DAB1

fa a : P&a,
10S Panha

5 8a/a n a an
Pasti dui.
(a o
E f-L he
AP a aab)a▇
antradiç a4
Cas a,
Ext- h,
APp a na 0 ataol▇ ▇
Loh ra L ç o,



Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.L )

(8)C1. Existência e unicidade de (d)-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b– a.(10

1)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12)

nzd : (Va, b) (ab = () a = 0) ou b= 0).
Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can R: (Vu 0)(Ha, b) (au= bu ▇ =b).

DEMONSTRAÇĀO DA (2

S aX, 1:iNt
aliuha aO
b-
=(- + L( -Canr 6o7

F-(- (+ a) t LLam ta1

- )+▇ ▇ ▇

Só isso mesmo.
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(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguint

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar .

(1) nasceu na capital de :

Dre Pe) (ertyr) Cnd( ) Se João é. então . C ..

ferson y iht –5 P p(S)0 computador de .— elII— teclas quebradas. :

Typre PRo ~ Cnddefina dPara. cada x : Set

(3) Seja x:— tal que v2. :

(3) (v/2},( —}}. :

(X) |m ( _: Int)|—J.: (ntx( int% Iint ) cmd
(3) 42

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1. P&Q= (-P ou -Q).
(12) B2. (P & Q = R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA 4

nhz P .
S lit
Cx4-
1vmedia0.
Ex-
|me o.



Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.(12)

C1. Existência e unicidade de ()-identidade.(8)

(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b – a.
C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12)

nzd : (Ha, b) |ab = () a=0) ou b= 0).

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R: (Hu#() (Va, b) (au = bu a =b).

DEMONSTRAÇĀO DA C2

C y b Int. 5

o)-i-( - ) = -(a-l)

= -(o-l) )-cor )

=- .a)-(S b) (-)-disa1
)-id- a+b

Et) -com)= lb–

Só isso mesmo.
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(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X,(, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

nasceu na capital de .

Se João é.(2) . entao E

teclas quebradas. : (Pungn xN5t) lnop(2)O computador de - tenm

defina í def(3) Para cada x: Set

(3) Seja x:— tal que y/2. : TyPe Cmo
B) (5t Reol Reol xReal) Pao(3) E (v/2}, -

(3) in m (3_: Int)|— :(van (Inrt▇ ~ Cmo.
(3) 42

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12) B1. P & Q -(-P ou -Q).
(12) B2. (P & Q = R) (P (Q R)).

DEMONSTRAÇÃO DA a

P e ) (0 lo R)( . R)▇ ▇ ▇
Supo ha (P G R), Swp0ho CP-( >) )).
uponho P. Supörlha P 0
wponWo Q. Loo Pe Q. LExtLCP QVsu dannsthan Paa 1Bxt (PA▇Splf

PotePont L A p C ( )R)) me P (ona
Iomudatorclite obtir (A R).

App (a )R)wYi PA0 App (0. R)me 0 pora ttfOuo ot R.
midiot9. .
0 adiot. .JMel



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) CI. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b– a.(|

C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axior((12)

sd :(Va, b ab = () =a= () ou b= 0.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

() -can*R: (Vu#0) (Va,6)|au = bu a= b).
DEMONSTRAÇĀO DA CJ .

ExS onpto Vdcldodi
E 0l 0.

Coleulovw9

04 0 = ON

J ediotp

Só isso mesmo
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(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte
Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

nasceu na capital de

(2) Se João é — então -

(2) 0 computador de , t o YY teclas quebradas. :

(3) defina îPara da x: Set

(3) Seja x: tal que y2. : ▇
(3) — e ((v2), )): e ol▇

n|m ( _: Int)|—|.(3) : Va Dnf ,P
(3) 42 — : ( a Pop)▇ ▇n

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, D .
Sejam P, Q, R propo

(12) B1. P & Q (-Pou -Q).
(12) B2. (P & Q R) (P▇ ▇

DEMONSTRAÇãO DA 2

Sf n lo 80
8Q

E 0

S p o 1 s 50
ole 1 Ou 1(G9on

CaS

ohA t 1 On (a10
Cowt d s

C 7
.GAsn



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – 6) =b– a.
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Ha, b) (ab = () a= 0) ou b= 0].
Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can*R: (Vu #0) (Va, b) (au = bu a=b].
DEMONSTRAÇÂO DA C -

e um. IoS w I
CeJ, Supos x xMu

Cal. A en9▇eIE)i r alX

X.
E)- a ale-

C 0 2x
C w J

og
Só iss
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(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X,(,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar . :

nasceu na capital de

(2) Se João é. então -

(2) 0 computador de teclas quebradas. : Pusm X Nt Prtem

(3) Para. cada Set lefna î

(3) Seja x :— al que y/2. : Ty e Cod
(3) E (v2},— —}}.

Cmdn|m ( _: Int)|).ar X Pho

—.:()mt x lot+ oit)▇ ▇ ▇(3) n _ 42

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1. P & Q = ( P ou Q).
(12)B2. (P&Q R) (P = (Q R).

DEMONSTRAÇÃO DA B4

Sugnha PAQ(6).
0 (he )Susoonha 1Pv

Ext l de () oneoteeP.
ona otor Q.Ext-R de (h)

(S ono um co o a rtion▇ (he).
Cas0 P(h) :

Ap (h ) mo P ora cstin L
Cas -D:
Simibon.



(12)C. Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de (.)-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) |ab =( a=0 ou b= 0).

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R: ( u #0) (Ha, b) |au = bu a =b].
DEMONSTRAÇĀO DA (3

5a : Sttol que #0-
Siam ; Imt.
Su mha
ono um cas a portin (LE ):
C s az
meiot.
Cos a —
.olculam s —0

Só isso mesmo.
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(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e 0s Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar — :

(1) nasceu na capital de :

(2) Se João é. então rC

(2) 0 computador de . teclas quebradas. : Um X Nlat+ PsptCI1

a x: Set| r eg cla

(3) tal que v/2. :Seja x:

— e ((v2) — —)}: Na) x Ralxhua) Pep(3)

(3) |m a ( _: Int)|-|.:hVan XProp
(3) 2 —:(xIatBgp) x Prp + Brep
(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejaiam P, Q, R proposiçó
(12) B1. P & Q (-Pou Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R)).

DEMONSTRAÇĀO DA B a

Su nrho PAQ.
Suponnh 1 10,
isont um Cas4) a pai d V ą;
Co - ,

E-L PAQ.
Aeo um P paraoltrr .—
|Gtadiphu
CO -R.
E-R de PNQ,

pana gluL.hol 10 sm8
C īadiche,



(12) U Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b – a.
(12)C3, Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

zd : (Va, b) |ab = () a =() ou b= 0.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema;

(.) -can»R: (Vu # 0) (Va, b) au = bu a=b.
DEMONSTRAÇĀ DA C3.

Agp la- =0 pona obhin (o o V socSu) * nt,

uperka #0, upp An oNs pori o
Go l ~ ;Süpn O t
| Co oiSuup nha a = J ,
a- ly 0)

p )-dy▇ ▇ l ▇ ▇ 0-y =0)4
Loar a -ly = 0, e) -JnsrR J )
logr (0- ) =0. ),G)-JiotR oU, cO
App fo h um t h polro oti (o- us)arhyz0V 0
3f o(ar )

S6 isso mesmo.
TIVIIVII1A |a C )



(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.
Usando os; , X,(), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, C d, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguintez=
Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar ,

(1) nasceu na capital de —.

Person xPerSon ciT▇ ProP(2) Se João é então C

teclas quebradas. : Person n T pr(2) 0 computador de - tem

defina îd(3) Para cada x: Set e ro▇
(3) Seja x:— pal que /2.:

(3) E —}}. :

(3) n|m d ( _: Int)|—).: p o/ ar X ro▇

(3) I2 —.

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sei am P. Q, R proposSejar
(12) B1. P& Q (-P ou -Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q = R).

DEMONSTRAÇĀO DA 1

(h )s enha
10p n ha

(1 a de ens e ( P e 10) )
cos pta de 7? su 10 1s)p ue m

(o)P

E de pa or▇
P 71 p l I (he)

(entd c

a Q

E-R p
A P ne 7Q Nc▇ ▇1a )(h )
CentI dica

(Assim , & 7(7▇ 70)
pp hp 2 n wmm hpoa utrque P2▇ ▇u ))



Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.(T2) U

C1. Existência e unicidade de (.)-identidade.(8)

(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) (ab =() a = () ou b= 0].

Demonstre o cancelamento multiplicativo como ter

(.)-can*R: (Vu#0) (Va, ) (au = bu a =b).
DEMONSTRAÇÃO DA C2

- (o - b) = 0

a - ) = 0 )-invR)

b +(-6) )–inyR7
c al

-(a - ) =(-a Q - b+b)
b

Só isso me

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

(1) Basta demonstrar —. :

(1) sasceu na capital de —..:

(2) Se João é então E

teclas quebradas. : PERSONX NAT PROP(2)0 computador de - tem .

T PEX PROP —Cn)defina î(3) Para cada x: Set

(3) tal que /2.: TPE ▇Seja x:—
(3) E —}}. :

n|m : Int)|-(3) |.: VAR PROP _ C )

(3) 42 —

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sej am P, Q, R proposições
(12) B1. P & Q (-Pou –Q).
(12) B2. (P&Q = R) (P = (Q = R).

DEMONSTRAÇÃo DA __B

Supairhe PkA (v).
Su anha P (2),
Se ug Gom Caus a potin da ( ).
Cas – t

de(1).ExT-

APP P Bm P pou oktn 1.
Centnodigā

Ca e - R.

Sioila)



(12)C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) CI. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) = – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, ) (ab = () a=0) ou b = 0).
Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can R: (Vu #0) (Va, 6) au = bu =a =b.
DEMONSTRAÇĀ DA C3 .—

po9 2en ioues a poidin hya : bnt
uja a,b-int; Co0 – .

ogp - t =6▇ ▇Sufanha 0.
oge a+k- )-lambJ.Supanh cu = hu.
io o a+0,=6 Cl ) R-k -bLop, au -bu = ley az.Logo, au -bu =0 )- )miyR ku) nedltot.I
Ceu -R: paaob6) u = 0 )7istud Joy, U m =l

(nitraclisa.APo N2y Dn (a-) z0 tane qut a- z0 v v=0 ()
Só isso mesmo.

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas""; não é pra escrever nada nelas.

aU d U IlIULIS LdL

(1) ha capital de

(2) Se João é então E

(2) 0 computador de . tem teclas quebradas. :

(Typlpar Set defina î$

al que v2. :T p EmdSeja x:(3)

— e (v2} ,(- —}}. :

|m _:Int)|—).:VxPro▇ ▇ ▇(3)

(t xI ) Pro)▇(3) 42

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejarjam P, Q, R proposições.
P&Q (-Pou ▇(12)B1.

(12) B2.(P& Q R) (P (Q R).
DEMONSTRAÇãO DA B1

5 ha P a
5. 7P V7aJ mhi

oh▇ ▇ ▇ ▇

A pligud SnP pohaasn▇
nadito

Coe R:
| imnl▇



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de (i)-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b – a.

(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:
nzd : (Ha, b) [ab = ( a = 0 ou b= 0.

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can R: (Vu 0)(Va, 6) (au = bu a=6).

DEMONSTRAÇĀO DA 3

S l 0
1lprm , ;I

S poho alu
Logo - zl-▇ - ▇
a u – u = Ll+)- nl-R a)
o (-* - o L -( ) -diR
6o

S6

ATA (até 2)

eo .

Lun 1: ( ) 9jJCe▇ * ▇ 0 ▇ ▇
au 0
l on r



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte
Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas”", não é pra escrever nada nelas

(1) Basta dem

capital de . ParSon sGoy ftop
(2) Se João é. enta0 E

(2)0 computador de . teclas quebradas. : pe 5on In Pte1M —

(3) . r' ada x : Set defina

— tal que y/2.: p Dmd(3) Seja x:—

(3) — E (v2},(— —}}. :

n|m d ( _: Int)|—).: Int Yomd =p(3)

(3) 42 —

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12) B1. P & Q ( P ou Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R)).

DEMONSTRAÇÃO DA B

Supones U
SuponW 1 V70,

sQare am eo0, a pantir oe 1P T .
Cot R:
| x - ,

a p L Em W para oote L.
Imediate

Co :
T-

APp P ) m p Poro ter▇
himedi evto
VCIA



utipt kønt Wx Rot

(12) C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existència e unicidade de (i)-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a,b, -(a – b) = b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

zd : (Va, b) |ab = ()= a=() ou b= 0.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:
(.) -can*R: (Vulu 0) (Va, b)(au = bu a=▇

DEMONSTrAÇĀO DA

sy U
up ee b Kal qune aU =
ale l may; Aiveo

O b

Ma0 o
0. z o wzd)
Con vdi ó0,

Só isso mesmo

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Isando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Count
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Prog + CwBasta demonstrar

toy) - P(Brno(1) nasceu na capital de . :

Se João é.(2) —, enta0 E

tecdas quebradas. : (Psom x Nat)» Paop(2) 0 computador de . telI

lefina î defeT Set(3) Para. cada. def

Ty pr Com▇Seja x:—(3) tal que /2.:

(v/2},( }}.:(3)

n| m ( _:Int)| ). :(3)

(3) 42

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12) B1. P & Q –(-Pou –Q).
(12)B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA

.S ha
Suponba 1Pau 1A
Seroo am to apon de 7Pau 10
Coso 7P.
Ext-

Aep PL Aon P puoes obta
CoN TR4vG 0.

Ceg 10
HAtec -
inial



Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.(12) C

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b-
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) |ab = () a =0 ou b= 0).

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R: (Vu 0) (Va, b) (au = bu a = b).

pae )
EsceI ,
yna; (t
S

Pante-

Agg (* JR sn a pora obter aJ a
(n olto

Pet - R
e ( n i )-id R= * L

a o)- cora▇
C .

Só isso mesmo.edto
LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cd, Type, Person, City, Country
stribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas""; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

(1) nasceu na capital de .

(2) Se João é então -

(2)0 computador de . teclas quebradatem

defina àPara cada x: Set Ty pe P pex Paop▇(3)

Seja :—tal que v/2.: Ty ▇ ▇(3)

E }}.(3)

in|m _:Int)|).:Vaax Pao▇ ▇(3)

:(( l r- ) Pap frof42n(3)

Demonstre exatamente uma das B1, B2.(12) B

Sejam P, Q, R proposições.
P & Q = (-P ou 0).(12)B1.

(12) B2. (P & Q = R) (P (Q R).
DEMONSTRAÇĀO DA B1E

S u P Q (1)
ov 7Q (ı)S u pouh 7P

Sepa0 m c01s 50s4 pa ▇ ▇ ( ▇
a S 0P

-l C4)

aaaobter ▇A 7
(o Tn 0 e

CaSo 7 Q
xT-a e )

ap n.4 obteTQaN pP 7Q em
Co p Ko



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ( )-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – 6) =b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) (ab = () a = 0) ou b= 0).

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) –can*R: (Vu 0) (Ha, b)(au = bu a= .
DEMONSTRAÇĀO DA C3

ejtw y*w

Su poulhą x ya
lo s° ( = e) C z )

Só isse

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, C d, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem' que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas"”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrare

(1) nasceu na capital de

(2) Se João é . então C

(2)0 computador de tem — teclas quebradas. :

GoPar Set lefina î de

(3) Seja x :— que v/2. : Ty pe C o
})0to(3) E {y2},

Set Reo (R / x R el) Pyop
n|m _:Int)|).:Ver x ▇(3) C n el

a42

P rop) x P vop Pi p(Io t I

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1. P & Q (-Pou -Q).
(12) B2.(P & Q R) (P = (Q R).

DEMONSTRAÇĀo DA B1

S p0 n ha Q.,

xt— E - R1o
S upo o he h 1Pv 0.

9, pe v eS ae vP oe
( L

obterAp que 1 | e V

C0 nt r d .
R(
1 ap oobterpl tqve

cta 0



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existencia e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b,-(aー6) =bー a.
(12)C3. Considere a lei dos nao zerodivisores como axioma:

nzd : （Va, b)(ab = 0テ a＝ 0 oub＝ 01.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:
(•)-can*R :(Vu⼿ 0) (VYa,り law＝buテa＝b.

DEMONSTRAcAo DA Gと

Sぃjer メ」メ ; ⼟ot,
C。lculem。J;

-（x +（-y)）

『（メ+（-y)⽉.（-1） C（%) - conmJ
x、（-1)ナ（-Y)•（-1)C(（+) -d R)J
⾛⼠と楽-⽊ー s
と(-メ）+（-（-y)1 Lとmwn 年ー〕
:（- ン

C(+) -con)1

C ;9s0 meSIII

LEMMATA (ate 2)
で

CO0 6（Yx「Jat）【-（-k）ッメl
Sの*と：tat,
C。「culecnos:

(x)+(-（-))
0年C(+) - jomV A）（-メ)
:メ +（-メ）Cl1+) -ImyRメ1
=（-x) + ⽕ I(+)- com) メ（-ょ)l

C(-x)+ -)JLa6o（+-x))+((-メ+（-（-メ川)ェ（-（-x)）+(c-メ）ォ*).
Log ot-（-e)）+（-メ))+（-（-メ)）:（-（-k)） +（-幻))+⽂. Dい+)-の］
しのh（(-*） +（-（-k))+（-（-メ)) ： (-k）+（-（たメ)) +k (k+) -（o m))

CA+) -hvR)（- メ）（-（-kiJte6 。 +（-（ーメ)） ： o + *
UIL+)- con)1（-ヌ)） ャ 0 * と+ 0いパ C(+) - 回 A)1Lo6*-（ーメ）:メ

2（せメ：1etCx•（-1) k 1Ler mnト

wイの ⽂ナ⼯m

*mrol, mへos ;

（-1）C0やとe少



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e 0s Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhór para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”; não é pra escrever nada ne

)a Uč UIe1IIL

(1) nasceu na capital de

Se João é —(2) entäão E-

weu quiodu: GvsrX »P(2)0 computador de — tem

defina îdPara cada x : Set

rup ) CSeja x: tal que(3)

e▇▇ —}}.(3)

n| m : Int)|_).:tx Drap->CmD1 (S lxW B p
(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejanjam P,Q, R propo
(12) B1. P& Q = (-Pou -Q).
(12) B2. (P&Q R) (P (Q = R).

DEMONSTRAÇÃO DABJ

Domgnf
(P66 )Suponha P80

S i onhaPo76 (oa)
atL o (Pc )
Eot R A 6E0)
SupaA In Gry a forlin (Poa)

Go o7 |-Gg 7a
APP Pow P pohn. rolnin, AP 7 m (a Jmknin
alinlLn (ontnlie



(12) C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a,b, -(a – b) =b– a.
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma

nzd : (Ha, b) (ab = () a=0) ou b=▇

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:
(.) -can*R : (Vu #0) (Va, b) (au = bu a =b.

(STRAÇÃO DA CJ

TnvejdeCa, trcn
oon 0 8 ntinr

a:Su. S ipor a aX o dos (k
Eola t Uk y)

6) hagGlalomd
Q X Glelomb

S hi▇ ▇Q

0 )- R Cen )

Só isso mesmo.

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os; , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Count
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas

Basta demonstrar

nasceu na capital de .

(2) Se João é.—, então E -

Pngp(2) 0 computador de - tem teclas quebradas. : Pnbsn X Not

(3) Set efina

Seja — tal que V2.: T Cm(3)

Prue (v/2),— —}} SRua).X Rial X Rug

n|m d _ : Int)| —|.(3) Vo X P p C

42

(12) Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R propo
P&Q (-Pou Q).(12)B1.

(12) B2. (P& Q = R) (P (Q = R).
DEMONSTRAÇĀO DA 81

uponboP ( 9)
Suponvba 0 (n p )
S Jm Cab m p9

Caho p:

Aa g 7P po,1pah obtn 1
Lmuot

Caro 7
5 ml h



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X, ( ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunaS”"; não é pra escrever nada nelas.

(1) Basta demonstrar

(1) apital de .

(2) Se João é , então . E :

(2) 0 computador de ,— teclas quebradas. :tem -

Tyf udefina(3) Para cada x: Set C d

tal que y2: Eye Cmd(3) Seja x:—

(3) — e {v/2},(—, —}}. :

|m _ :It)| : artx Ptef▇(3)

—s(istrid-Ra) bg-42(3) n

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

am P,Q, R proposiSej osições.

P & Q =-(-P ou -Q).(12)B1.
(12) B2. (P & Q R) (P (Q = R).

DEMONSTRAÇĀO DA 1

Sapan he: Pk
Peu (Sual hd :

Safate de andj a puli
Coro L.,AppnP an Ae1 fir alete
Lodiato
ya R.
ee n hc.2pulo mlh e
boteJ



(12)C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) = b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Ha, b) (ab = () a= 0 ou b=0.

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:
(.) -can*R: (Vu 0)(Ha, b) (au = bu▇ =b.

DEMONSTRACĀO DA
SpW th gu a+0 Lmnlto

R:oreSajo A : tio pu a= 1Ago a -J = u-Ju (=- -a)
Ju)ao a = 0 (6)- nrRLeye lo- )u=0 (-dofR"a )

A 01 d y ar )a Lots oly, : (a-J)=0 - :0 a -
App h Jm (o-) =0 pure atin haisa- =0 iu |=0
Catey (uks of d Aa
AP7 + n0-Jz() fadg ei -+▇ ▇)(+ fL a0fJ ((Az.

Só isso mesmo.
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(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, C d, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs. as linhas representam “buracos” ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar —

(1) nasceu na capital de ,—

Se João é. então -(2) E—. :

teclas quebradas. : Po x Na Prop(2)0 computador de -_ teIL

T PEx PRoP C Ddedefina d(3) ara cada x: Set

cal que v2.: TrPg CMDSeja x:(3)

—}}.:E (v2})(3)

VAR x PRP CMDn|m ( _: Int)|-—J.:(3)

E(3) U

Demonstre exatamente uma das B1, B2.(12)B

Sejjam P, Q, R proposiçõesSejar
P & Q = (-P ou Q).(12)B1.

(12) B2.(P& Q R) (P (Q = R)).
DEMONSTRAÇĀO DA BL

SuPJ h P&0 9
P

ETR

O|IEcTR - R
DEF

SiPowa - (P (P ou 0 ) L
)#7 |P 0E - (Por e POR P)

Ca50 L:
|/ p LExT - AR O8TERAPLico P (H - ) EM

n5CA

Simi LaR



(l ) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

L. Existência e unicidade de ( )-identidade.(8)

(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

azd : (Va, b) (ab = () a = 0 oub= 0].

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:
(.) -can*R: (Vu 0)(Va, b) (au = bu =a=▇

DEMONSTRACĀO DA
SuBtwn A: Iur (D▇ ▇ ▇ AB,Clur
CALCuLAM0s GAt tA o
A A L ( | D-R

=LA(|-Co

J eDinO

S6 isso mesmo.
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(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

(, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, CountryUsando Os: —, X,(

atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos”" ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta dem(1)

nasceu na capital de .—(1)

(2) Se João é. , então . E

(2)0 computador de . teclas quebradas. :tem

Type Prop▇defdefina 9Para cada x: Set(3)

pal que y2.: Rea) PropSeja x:—(3)

—}}.: Se Real * Real Real+ Pro ▇E(3)

|m _:Int)| —).: Vars Piop Cnd(3)

42(3)

Demonstre exatamente uma das B1, B2.(12) B

jam P, Q, R proposiçõesSejar
P & Q = (-P ou -Q).(12)B1.

(12) B2. (P &Q = R) (P▇ = R).
DEMONSTRAÇÃO DA 2

Prte R:-- (p (Q+ J (Pa ~R)lt.Parte l -Pa R) (P (a▇ p nha P- RJ .
ponhg TP )onhs (Pn R). EwamdSuponhy p.

ekigyps ) P rs ober (+ ).s(na),
bt Aplaue (C R) ho pons Obler R.o t .
(VCU

Porte R |meMtoloło.*R
mtlar.plyue Po en (P »R) por gnlor R.

e o



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de (i)-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, (a – b) =b– a.
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) [ab = () =a= 0) ou b= 0).
Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R: (Vu#0) (Ha, b) (au = bu a = ].
DEMONSTRAÇãO DA C

im on bt| t
* Alvoy -(a+ - ) = bi
Como -(a- = , Entao -(a-b) a- ) - bh-a +a -b. -+(o-▇
Log|a- ) + -(a- ) =b- +a. [( )-Com (-l - ) (a-b)
Lugo, O-b -a + -b. -hwuk(a-),
Lgo 0- b(- Ha + ) )-Aišbl▇

Hfonh aare
pS: Pgino, jk)

ted
.

Só isso mesmo.
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(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas; não é pra escrever nada nelas.

if - f( .Basta demonstrar —.:

Ve pon (o tVy fs l(1) nasceu na capital de .

(2) Se João é ntāo— . :

teclas quebradas. : fes5 X Nał- Pr .(2) 0 computador de -— tem

=Para cada x 1=(3) defina îde

Seja T:— tal que v2. :tyfe Cond(3)

e {v/2},( —}}. :(3)

n|m ( _: Int)|-).:(3)

42 —.:(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
P & Q -( P ou -Q).(12) B1.

(12) B2. (P &Q R) (P (Q R)).
DEMONSTRAÇĀO DA_ 1

f rha h . h - e Q .
60

C907a pa H h .pY
(A*M9 –

E t-2(h ).

A p ce7▇ n ▇ ▇
( Pmg to.

Ca0 –
Smi la .

▇o,



(12)C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

C1. Existência e unicidade de ()-identidade.(8)

(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – 6) =b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Ya, b) |ab = () a= 0) oub= 0.
Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R : (Vu#0) (Va, 6) (au = bu a = b).
DEMONSTRAÇĀ DA L

a a int.
(alcyla mo)

L m 1W—6

- a (en ma 1 a7
C-b a) |e m mma 1 (- a) 7
Ca ()) LE )-Cm (- ) 1

mmeo g to.

Só isso mesmo.
DIVIlA A d C )

lt na1

(v tnt)- - a)

V mon

0 0 ant.

Calcalamo".
|. a+ a . a+ LG)-:lr a )

-). a L.▇ a)
2(- ).▇ 0JL( )-eCi+(- ) * L(4) - (o2 O. Le )-id J
z o (.)-Com o a)

LG)- o -
- t 2 t( a) (c+) -(om Ca) a)

O C(t) - id l
l aJ|-a -0 (F)- Canp
o;o 40.0



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguintes=

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

LdUd uIlIU I U1 dI-

(1) nasceu na capital de_

Se João é.(2) então

(2) 0 computador de tem teclas quebradas.

▇( yp X propdefina îd(3) Para cada x Set

— tal que y/2. : T Cmd(3) Seja x:_

E▇(3)

n| m _:Int)|—J:(VasX pnp)▇(3)

:((Gintx int)j nt) xpnp) =o pn42 —

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejjam P, Q, R propoSejan
(12) B1. P &Q -(-P ou -Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R)).

DEMONSTRAÇĀO DA -—

Snhah P
O GS n ho

Sep n em cos05 a pontin de h
C s - L

Ext-L t
oPpo obtaAplico P

Co taodiGo
C S0 - R:

Sm ilon



(12)C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a,b, -(a – b) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd: (Va, b) |ab =() a = 0 ou b= .
Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(,)-can*R: (Hu 0) (Va, b) |au = bu a = b.
DEMONSTRAÇĀO DA Cz

Som ajb:int
coleu lomo :
6 - D

o + b I(+|-c0
=-( o) + -(-) idL )

S6 isso me

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar —

(1) nasceu na capital de —

Se João é(2) , então E -

(2) 0 computador de teclas quebradas. :tem

( nd x ) puPa a cada x: Set defina î d

(3) Seja x:— cal que v/2. :

)). Set ral x(ánt Yat) pep(3) E{v2}

(3) n|m _:Int)(-).: (( ) sp▇
(boXi pp) pr▇ ▇ ▇p(3) 42 —.:

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P,Q, R propos
(12) B1. P& Q -(-Pou -Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q = R)).

DEMONSTRAÇĀo DA B
upe p . deme --nuno)uponk P u 1Q .
Sepm co : Pou▇ Eac 1Q

( QCo L; P
|aclioo.uperyfa P.

EM(P): P P ac R: 1Q
dehm ;Py | uyrkoQ.Ec -L App Q no Qplenbo Pned e,
c-R: é
Suyp fo P.
App. P ne P

i.pcb

Coe R: Q
Q,o

chem n : QG



|12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)CI. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) = – a.

C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12)

nzd : (Ha, b) (ab = 0) a = 0) ou b= 0].

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:
(.)-can*R: (Vu #0) (Ya, b) (au = bu a =b].

PeN
stebBacSChe L.
P L,rBuja

-( ) - id RJ=

(ais ) = ( *1). 1- ( )-id R x)
caleulom; = -)-▇ R (x-D)=d t) - d R xJ

-(* ) - dl Rx)ako R
|Col uRoms

C)idRxJL. = =
LC) o m x 1)

Só isso mesmo.
LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , x,(,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

(1) nasceu na capital de .

Se João é(2) então . E .

teclas quebradas. : pe on X Nat p prop(2) 0 computador de . tenml

A eX pnup – CmdPar 1a x: Set defdefina î9

tal que y2. :typ Cmd(3) Seja x:

—}}. : intx intxint pp(3) — E (v2),(—

n|m ( _: Int)|—

42(3)

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

SejSejam P, Q, R proposições.
(12) B1. P& Q : (-Pou -Q).
(12)B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA

Supenhą PAa )
Supenha 1 ( )

ep nem os ( ) ém cas os
Co o 0.
|Ext-L(1)

pP p en pora obten 1
Rortnadico

Caso 7Q
| Xt-R (1)70 sm Q poa oblen 1 (Similan ag Cs5o -
Covrtna die



(12)C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

C1.(8) Existência e unicidade de ( )-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) = b – a.
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma

Izd : (Va, b) |ab = ()=a=() ou b = .
Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R : (Vu 0) (Va, b) au = bu a=b).
DEMONSTRAÇĀO DA e .

Spl
Escalhe (Vd)(3 ) a=d =a d)
Sejad
Escolha 1 eoma festemun ha
Calco|emds
| =d Ce)- coml

=d L(-idR1

S6 isso mesmo.
LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder,

Usando 0s; , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Count
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas", não é pra escrever nada nelas.

Bas

apital de .—

Se João é.(2) entäo

teclas quebradas. : por n pat prop(2)0 computador de. tenm

defina àe(3) "ara cada x: Set

_ tal quey: Typi EmddSeja x:—(3)

EHv/2)▇(3)

V p prn|m :Int)|): p »C0p( nt x Dnt> pnop)42 _.t(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1.r Pk Q =--P ou -Q).
(12) B2. (P& Q = R) (P (Q R))

DEMONSTRAÇĀ DA 0

A o :1(1p v )Suipola P 0-.
A VoSuponba 1pv 0.

.peucti dle 1PG s aposdt wc
Ca L adleExt ouo obta I

P o 0
Apliqul"P Se

I imad'alo
oO R

mlon,



(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X,(,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cnd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

kasceu na capital de.

Se João é(2) atão E

Posh zNat Rrap(2) 0 computador de ._ tem teclas quebradas. :r

, I fdefina id Type Prp(3) Para çada x: Set

Cndtal eue y2: Ro Type(3) Seja x:

E v/2},{- }}.(3)

Prn| m ( : Int)|).: NtIVon - Ra)
n42 —.(3)

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.

P & Q = (-P ou Q).(12)B1.
(12) B2. (P & Q = R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA 1

Suponlho PeaP,a
Ve dátretudan 1P 10 a

W

-R

Supshh 7P
ntraicja (oplticil)P un 1 )Cohn



a+0
(12)( Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existêncià e unicidade de ( )-identidade.

(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va,b) |ab = ()=a = O ou b= 0.

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema

(.) -can*R: (Vu 0)(Va, b) (au= bu ▇
DEMONSTRAÇĀO DA C

Supaha, a:t, kt
Calaula 0+ b =0

Só isso me

LEMMATA (avo



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, BPerson, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguintes
Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

(1) Basta demonstrar —.,

(1) kasceu na capital de .

(2) Se J ão é então E

(2) 0 computador de - teclas quebradas. : Rers0nX Net Prmptem

defina î(3) Par a cada x: Set

(3) tal que y/2. : T pe Cm)Seja x:_

(3) — E (v/2), —}}. :

n|m (3_: Int)|-) lar (|v>Prop)▇(3)

(itxlat | )x(a Prog) ~Pro(3) 42 .:

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejarjam P,Q, R proposições.
P&Q =-(-P ou Q).(12)12) B1.

B2. (P & Q R) (P (Q R).(12)12)

DEMONSTRAÇĀO DAb2

Su ks PRQ R (h)
E R.S

Supon ha P, (hp)
Supouha, A. (he

ha Phaso
Lne iato,

Ca5 Q:
Simm la

Aplique h em h para o ter A.



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a,b, -(a – b) =b– a.

C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12)12)

zd : (Ha, b) (ab = () a=0) oub= 0).

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como ted

(.) -can R: (Vu#0) (Ha, b) (au = bu a =b).

DEMONSTRAÇĀO DA

e -b = ( 1)b)(+ ,b: b ) - -5) =b– a = a= (-1)* a

(a ) b—

(-). (-(a- 5) =1) (b-a)
C

Só isso mesmo

EMMATA (at



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demo1 .

nasceu na capital de

Se João é-_(2) então . E -

(2)0 computador de - tem - teclas quebradas. : Person Na Prp

î dPara"a Cad ofinaSet

(3) Seja x:—— tal que v/2. : Type Cnd
e (v2},((3) J}.:

n|m ( _: Int)|—) *=Var x Prp Cend

(Int xInt nt)▇ ▇(3) 42

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
12) B1. P& Q (-Pou -Q).(12)
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇÃO DAB1

Supen ha P& (ha)
Supanh a (hb).

S pare en ces a Porfir de (h l
Caso P
Extraa- do (ha) para dafer P
Apli ue P em P pare coter .
edi

Ces 70



(12)U Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

C1. Existência e unicidade de ()-identidade.(8)

(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b – a.
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va,b) ab = ( a = 0 ou b=0.

Demonstre o cancelamento multiplicativo como 1
(.) -can*R:(Vu #0) (Va, b (au = bu a = b].

DEMONSTRAÇĀO DA

ejm a, b, w intei nos
S pnha u = bu
Cal u anos
a =a. E)-idlR)

Só isso mesmo

LEMMATA (até 2)



12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguint
Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas"; não é pra escrever nada

Basta demon .

v: Puaen X ( ty Prł(1) nasceu na capital de —

he N knx (typ )lbaox(2) Se João é então - E ,

tocdas quehradas. : Rnon X No Prep) pa)- pru(2)0 computador de tCIl

a x : Set defina d

(3) Seja x:— pal que v/2. :

(3) — E (v2},. }}.:

n|m : Int)|-(3)

nH XPa pu (P f Pra(3) 42

Pr(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1. P & Q = -(–P ou -Q).
(12) B2.(P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA _1

(.

S perhs a

Supo. Pw
Sble
bre-L
d d

E-R
( wIe



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

isando 0s: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para Os seguinte
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

(1) apital de — Pavon Aty PAsp. .

s tuing Pugn Ys Bap(2) Se João é então Ee

teclas quebradas. :Pwrov l t > Vro(2)0 computador de , tem

delP L : Set defdefina î

tal que /2.:|nt▇(3) Seja x:

— E (v2},.(3) —}}.

n|m : Int)|).:(3)

(3) 42

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.

(12)B1. P & Q (–P ou Q).
(12) B2. (P& Q = R) (P▇ ▇

DEMONSTRAÇÃO DABA

ESC-L AL (P)Q » R) (P ( =
upih s
roua
uonlio

Ald (Pk= ) am PRQ
ions sltu R.
ESC - R

1Supodc
suonhs
|upo h o
Ext-r-(Pl ) pow oken Q
lieo Q=R.D p )
obt R



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os; , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cnd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu cOnsidera melhor para 0s seguint

Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar -— —. .

(1) capital de —. :

Se João é(2) então E -

teclas quebradas. : rn▇ - ▇ ▇(2)0 computador de . lII-

defina îPara cada x: Set(3)

— tal que /2.: NQ ▇ 0Seja x:(3)

E▇(3)

|m ( _ Int)|—). Va ( P o Cmd(3)

42 .:(1m | t Mup) PRo P(3) n
(oP

Demonstre exatamente uma das B1, B2.(12)

Sej P,Q, R propor
P& Q = (-P ou Q).(12) B1.

(12) B2. (P& Q R) (P (Q = R).
DEMONSTRAÇĀO DA by

Sk o . P = Av P
5 poA▇ n P1 ▇ 7 ▇ ▇ pu▇
p ( L C a p ti tnP▇

7Ca
e,aR- ( )

AP l7 m P p (ą o ot
( oaf

7Cap0 ,a† - | 9)
ti d7 a p ( O (AR

|m d ia o



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Ya, ) |ab =() a = () oub= 0.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)=can*R: (Vu #0) (Va, )|au= bu ▇ = ▇
DEMONSTRAÇĀO DA C1

4o. -(a-b) =b-S a, b: (n
CalCula n5;
(a - )

5 -a (- )) b
- ła)+)-cO» a

Só isso mesmo.

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

(sando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

nasceu na capital de -

(2) Se João é —, então-

teclas quebradas. : Pe ron x Nat — Prop2)0 computador de tem

dPara. cada. Set defina 1î

tal que y/2.: Ty e — Cmd(3) Seja x:
—}}: set t (Intx Ind)▇e (v2) ,(

|m _tInt)|J.v ▇ prop ▇
42

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12) B1. P&Q = (-P ou -Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DAB

o. PL = (-P

Gu onha
Q (hp)6uponha

Se are em cOs0
E C - ) (hp )
CAs

em pera obter .==ApaPPPre
Tmeoto.
E c- (np9)
CAS0 7Q .—

6imi |or.



Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.(12)C

( ) - |dR a. =oExistência e unicidade de ( )-identidade.C1.(8)

(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – 6) =b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) [ab = () a = 0) ou b= 0].
Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teoren

(.)-can*R: (Vu#0) (Ha, 6)(au = bu a=b).
DEMONSTRAÇÃO DA CA

( x)x.a = ,Foyd

ianontavos
= X.4( ) - Toe.
.X( ) - coM
( ) – d R

EMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.e

Usando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar —.:

(1) nasceu na capital de. :

Prebx(pnep p e)▇ ▇Se João é .– (2) então . E

teclas quebradas. :( øm Nat) Pr(2)0 computador de , tem

defx: Set_ Refina îd(3)

tal que y/2. :T p2 MDSeja x:—

— E (v2} ,(- —}}. :(3)

|m _:Int)|—).mt▇ ▇ ▇(3)

42(3)

Demonstre exatamente uma das B1, B2.(12)B

Sei—jam P, Q, R proposições
P & Q (–Pou Q).(12)B1.

(12) B2.(P &Q R) (P (Q R).
DEMONSTRAÇĀO DA 1

P (h)Suponha
5up onha, 6u, "Q
Cos8 P
yale P e ( )
A P 1P pm P porto, ebon L
Cerba o; Có
Cass 7

6k oi hon



Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.(12)

C1. Existência e unicidade de ()-identidade.(8)

(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b -—
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

zd : (Ya, b) (ab = () a = 0 ou b= 0).

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can*R: (Vu#0) (Va, b) (au = bu a=b.
DEMONSTRAÇĀO DA 1 -

5 ote mt
Co oern02(otuh cer

X= F E muR =
s kob

XGzG( , RJ

Só isso md

LEMMATA (até 2)



(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, C d, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.. as linhas representam “buracos” ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta dem

a capital de

(2) Se João é então - E .

(2) 0 computador de - tem teclas quebradas. :

def(3) SetPara cada. defina î9

tal que 2:Re▇Seja x:_

—): et x ReolkRea) Prop(v/2},{.(3)

in|m ( _:Int)|— (Vor X Prop) Cmd
42| (( ) Pg) *Prop) Pr▇

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposicões.
(12) B1. P& Q =-(-P ou -Q).
(12) B2. (P & Q = R) (P (Q = R)).

DEMONSTRAÇã DA _B1

uponha P80 C 9 R
Sm lov.hp ong P (upon ha

Sepor em cz50 por tie de n ong
Ce goh ho

- p
Aop -Pen P pere ob ter L,
Con tra0li.

pcth, (.Lau
Gxe A tokte
G s



(12)C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existéncia e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – ) =b– a.
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) |ab = () a)=() ou b=0.

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)–can*R : (Vu 0)(Ha, 6) au = bu ▇ b].
DEMONSTRAÇĀO DA C -—

Aplito nad e m( at(- ) u e gouho (at -0ej u: I tal pe u 0,
o h-0)epato on (z a parlie k(a :0 mu ls0em èb: In.

bu Cu ponho B eculzw s:
+

Celcu law05 .
ot(-) u-▇ (-6).u (S(-bdR ama▇ ,b:-beciu

=d- +(-(bu)) )- )
=b U4(-(b )) pro ▇ C oR:

AP 0)0m ▇ or ( -imR con :s bJ0
o6 fe
Contr

Só isso mesmo.

LEMMATA (ate )



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar —.

(1) na capital de .

(2) Se João é , então - E . :

(2) 0 computador de -— telI teclas quebradas.

(3) defPara. cad x: Set Type Prop *—
tal que y/2.: Tiype Cmd(3) Seja x:_

(3) e (v/2), - —}}.

|m ( _: Int)|__J.: Var X Proo + Pro(3)

(Intk Int —fro ) x Prop froo(3) 42n_

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.

(12)B1. P & Q =-(-P ou –Q).
(12) B2. (P&Q = R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA B2
Vou deeons Cor ( ( ) (o =R)
Su onho (P ( =R)), (h)

0Su on ho
mediato.

Vou demorctror (Pv =R) (P |( R))
Su onho (er. .=R) (p). .
Su oh ho va co'nseguir

Suponho pova corseguir R.
Ime diaTo.



Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.(12)C

Existência e unicidade de ()-identidade.(8)C1.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b – a.

C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12)12)

nzd : (Va, b) |ab = () a=0 ou b=0).

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R: (Hu 0) (Ha, b) (au = bu a = ].
DEMONSTRAÇĀO DA 2e
Sejam a b int
l

(a- ) = - ( ) (a- ) - drLl
(- ) (a- )
aH ) - (-) )dstLJ

b- O

= b- Q C(+) - comJ

S6 isso mesmo.

LEMMATA (até 2)

( ) = Idr J

dís Lj



(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s; , x,(), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Co
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

Rerim Xcitnasceu na capital de

(2) Se, João é. ntāo E -

teclas quebradas. : PetonXra Pr(2)0 computador de . te1L

defina î(3). Para cada x: Set

Seja r — tal que v/2. :T Pe >Cmd(3)*

E (v/2},(-(3) —)}. :

in|m ( :lat)|—: VoX — Cmd(3)

(3) 42 — :

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
P & Q =-(-P ou Q).(12)B1.

( 2PE a*r0= )

JauprvoP e :oolo Pv o 0

Vo demo7si1 hPea: au ap▇ emp dle Pv0:Erguesc hP) ecC-Co - o
E - App. em hp
Lnedidte L ed iote
Di eto: (h) Co-0: eC-
mo1 App, em ha

wodi



(12)C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a,b, -(a – 6) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) |ab = () a =0ou b= 0).

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:
(.)-can*R: (Vu 0)(Ha, b) (au= bu ▇ = ▇

DEMONSTRAÇÃO DA C3 -

Nyorn a 6 :Lt
-AvO 0=6/ uipomla u =bu—

Calcula "
0= b

Só iss0 meSImU
LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

(1) Basta demonstrar-— :

(1) nasceu na capital de -_

(2) Se João é. . entāo E

teclas quebradas. : Puan XNl Prre▇(2) 0 computador de - tem

defina îe(3) Para cada x: Set

tal que y/2.: typ Cnd(3) Seja x:—

(3) E (v2},(. }}. :

in| m _:Int)|—).:Vo7 pr ▇ ▇(3)

42 — :(Ve7X Jnt P pp) xpr p pro(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1. P & Q (-Pou Q).(1.

(12) B2.(P & Q = R) (P (Q R).
DEMONSTRAÇĀO DA BL

()Supanha P .
uponlho 7 au 0.▇
S po a em Cass a porin d ( ).
pB e L
Ext dl(L).

Aplice PraP po7a eb ▇
Tm dat.

csdR
S nils7,



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ( )-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b – a.
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Ha, b) (ab = () a = 0) ou b= 0.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:
(.) -can*R : (Vu #0) (Va, b) (au = bu a= .

DEMONSTRAÇĀ DA C

Sol.
PorlL Pol
scolhe X nl Be)amn X, b:. ntS plu.

Supamha X *(- x & X.b=b= ,Porl (hb)Lop a a:▇ ▇Dmldioto pelo ()-EARX
ol R loge X- = h Ipl hb/
csleuls Laso X l Ipulo ()-Ru .|L L G)-comLXI

afaLn
LE ) dR xI

tmiddalo

Só isso mesmo.

IVIVIAlA (a e )



(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para resp nder.

Usando 0s: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cnd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

nasceu na capital de
(2) Se João é —, então - E

(2)0 computador de . teclas quebradas. : n Mt - Paptem

JPara cada 'x: Set defina î def(3)

Ty pa CondSeja x: tal que y/2. :(3)

e —)}.(3)

n|m (3_:Int)|). 1nt pop CmO(3)

42 .(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12) B1. P & Q (-Pou Q).
(12) B2.(P& Q = R) (P (Q = R).

DEMONSTRAÇĀO DA

Supnha P Q ),
Suponba Q

pot, ol (2).(a tw a s p

Ca -L. 1

du (J). -E-

pli e.

Cotcd o -
(on

San or



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – 6) = b– a.
(12) C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd :(Va, b) |ab = () a = () ou b= 0.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can*R: (Vu #0) (Va, b) au = bu a =b).

DEMONSTRAÇĀO DA (2

Sejom :nt
lal t

(a - )
(- )( - )
=(o - ) (- ) J. - Gm ) ) (o-b
a(-S) + (- )(- ) )-Di) ( (-6)(
- + l ) , g ),|-4))

|(+)-Com) ( )

Só isso mesmo.

LEMMATA (até 2)r

( ) (-) z )Ny

Sup .
G6le

), am)( ▇ al
x (- )



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, ( ), e o0s Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, C d, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

(1) Basta denmo
(1) násceu na capital de

(2) Se João é então.

(2) 0 computador de - tem . teclas quebradas. :

def(3) Para. Set lefina 1 pex Prep -

– tal que /2.:Type ▇ ▇(3) Seja x:—

}}. :(3) (v2)},(

|m ( _: Int)|—). Var X Pre PreP(3)

— :(nt Int▇ Pro▇ PtoP▇42n

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P,Q, R proposições.
(12) B1. P & Q (-Pou Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA B2

/P Q R)▇ = (a ▇ ▇ ▇ ▇( =R)
( R) |P▇Splt

De on |P a R)▇ ▇ ▇ :
S p h: P Q
Sup P
Sup
v0 Demo op a:

Demg1 (P (a R))▇ ▇=
S p hi: P (( R
S p P
EXt-R oe h
ExT- de ı
1pp em pva obter ( R): 3A

PP em a pata obter RAP



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

C1. Existência e unicidade de ()-identidade.(8)

(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – 6) =b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) (ab = (). a = 0 oub=(.
Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can*R : (Hu#0) (Va, b) au = bu a =b].

DEMONSTRAÇĀO DA 3

S am b
Sez u# 0
S p ht a =bu

Coleu lon 9:

=la b)+ (b*0)▇ dintR ▇ ▇ ▇ ctz0

Cá ;

LEMMATa (avo



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:=
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar — :

(1) la capital de -

(2) Se João é * ent E —

teclas quebradas. : Peraon X N –0 Pro .(2)0 computador de - C1L

Par x: Set

Seja z:— tal qug /2.:Type▇(3)

e (v2},(3) —}}. :

n|m ( _t Int)|—).: Var X Prop — Prop(3)

:(Int x wt= t)x Prop▇42(3)

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejarjam P,Q, R proposições.
P& Q (-Pou -Q).(12)B1.

(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).
DEMONSTRAÇĀO DA B1

Sponhs Pe 1)
Suponhu P ou a ( )
Se are (a) em :
Gas 1

pe (1)lE t -L paro obter P
Aplio 1P ew P pora obter
Cont yaudi .

C 1Q
Simi ar



(L ) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) = – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma

nzd : (Va, b) (ab = () a=() ou b= 0.
Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can*R: (Vu ()(Va, b) (au= bu =a=▇

DEMONSTRAGĀO DA 1
5e yam , n o 1"logo u )-d u-l-ld (ed-1,j t-k)Suponh a ( )-▇ e ()- ▇

Só isse

LEMMATA (ate 4)

( ) s,y)C .c▇ ▇
F co ho : b
Seyam Xi*W
SuponhaX,cy.C
C am0n:



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

(sando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:

Obs.1 as linhas representam “buracos” ou “lacunas""; não é pra escrever nada nelas.

Basta deme

:Eote Coonboy P opmasceu na capital de

Se João é E .atâ0 :

teclas quebradas. :Paom X N~Pisp(2) 0 computador de — tem.—

lefina îT : SetPara cada

tal que v/2.: ▇Seja I:—(3)

}}.E (v2),{.—

Von x (Tit x Io n )~Cn,n|m ( _: Int)—).:

42 .(3)

Demonstre exatamente uma das B1, B2.
▇

SejSeja
P & Q -(-Pou Q).(12) B1.

B2. (P & Q R) (P (Q = R)(12)
DEMONSTRAÇĀo DA Bi

Supała (Pe0)(o
Supueha ( P 0)
Sspan (Psa)2e Cabe,

Gaw po

( P on)Exaiy -L Or
Aplito P

Givibadpäiu,

Gii le

iniotoSi



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cnd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar.(1) **

capital de(1)

Se João é(2) então . E

teclas quebradas. : Peon XNt Prop(2) 0 computador de .— tem

defina APara cada x: Set(3)

que y2. : Typ CndSeja T:—(3)

—)}. : Lnt t Prope(3)

|m _:Int)—).:Vaa ▇ ▇(3)

42(3)

lemonstre exatamente uma das B1, B2.(12)

Seijam P, Q, R proposiçõ
(12) B1. P & Q -(-Pou Q).
(12) B2. (P& Q R) (P (Q = R)

DEMONSTRAÇĀO DAB1

Supe & ( )

Suponl(1P ou 10)
Ca 1P

pars olt LR ehigps (h)
Contraclipo

Caso 70

S imilan



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

C1. Existéncia e unicidade de ()-identidade.(8)

(10) C2. Para quaisquer inteiros a, b, (a– b) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Ha,b) (ab =() =a =() ou b=0].

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can*R: (Hu# ) (Ha, b) (au = bu a=b).

DEMONSTRAÇĀO DA C2

Supm a,6 intire. ah

Só isso mesmo.

LEMMATA (até 2)



(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Persón, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonsUran
(1) nasceu na capital de

(2) Se João é entāo -

tem –— teclas quebradas.: Pençon Mat Prp(2) 0 computador de.

defina CMert x QaoPara. cada

(3) Seja x:_— tal que /2.:t▇ ▇
e (v2}, —(3) —)}.:

n|m : Int)|J.: V PhopV p o(3)

42(3) / U

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1. P & Q (–Pou Q).
(12) B2.(P & Q = R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA.B

De
Suponha (PV ).
Sopowha 1(1p o7 )
S t e Peo)
Gon0 0. Cu00 .

(Pou1 / L nC -

p tob T
Contha



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responde

Usando os: , X, (, ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

asceu na capital de.

Se João é.(2) entä0 E

(2) 0 computador de . tem . teclas quebradas. :P on X Nat - Prap
lefina î Tyse Prop -(3) Para. tCada. Cd

Seja x: tal que /2. :ype -Ctd(3)

(v2},( — }.:(3)

|m ( _tInt)|J.:7ypexlov rsp ~ Cnd(3)

42(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P,Q, R proposições.
(12)B1. P & Q (-Pou -Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA b

O it. Hlice mhyforo otyR
Co L d
S lie P a= ( ) Co0
upoie plha) upaie = (0-▇

(h )
u o . Sutoła PB0, (ha)

pCg (hy)N u cwy r 1e BL(ono stu (n)
O t

e de hi pre s A (n)Co) L- (hs)
l l ano hy (onoot ~Lied
Rplco h5 wmh 0Pa o (Ca

Tadiot Ipmro



(12) Ce Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a,b, -(a – b) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, 6) (ab = () a = 0 oub=0.
Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)can*R : (Vu #0) (Va, b)(au = bu a=▇
DEMONSTRAÇĀO DAC

oma/:I
Calaomnd)

Só isso mesmo.

ATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (), e 0s Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”",; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

x (auntry) Prop(Poicg-nnasceu na capital de(1)

Se João é. então .(2) E

eclas quebradas. : (Pergon X Wat ) Prop(2) O computador de - tem

defdefinaPa a cada : Set(3)

Seja x:— sal que y2.(3)

E (v/2}, }}.:(3)

i |m ( _ Int)|—).: (Var X Prop) Cnd(3)

(( tx1) Pr px Pr > Prop)42(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

am P, Q, R proposições.Sej

P& Q -(-P ou Q).12)B1.(12)
(12) B2.(P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇÃO DA B

Su PouH (P a)
7a)Sufonka (7 o

Separo eim Ca50s Partir de P ov 76.
Ca S0-L
Ext-L

A P E PaPa oBTER L
Contradi 0.

Cas0 - R:
5im ila ,



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

Existência e unicidade de ()-identidade.(8)

(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, (a– b) =b– a.
C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(1212)

nzd : (Va, b) ab = () a= 0) ou b= 0]).
Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)–can*R: (Vu 0) (Va, 6) (au = bu a =b].
DEMONSTRAÇĀO DA Ci

Split pp ()▇ hir-obder Come Cira obterParte -R
Existen Cia: Calco amO : be = = (ha)
(n) (a)[xei= & X=|-x) X X:L Grda▇ U) ▇ ero ▇ obtpr
Seo x: t x I) com X o =a=b ( b)
Eso| Lmedi to Cal cu a 0SPlit

nicidad e 6

eee ab ha-R( ) a b()Jd= =6l
X L )-I R XJ =2 b-LSe on ,6 J t

upnho 6 ()toIom edisto Imed toXt-
Ext-R

Só isso mesmo

DEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e 0s Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte
Obs:: as linhas representam “buracos" ou “lacunas”; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

nasceu na capital de

(2) Se João é. então E —. :

teclas quebradas. :PersanxNlat) Prop(2)0 computador de . tel

r Set efina

(3) — tal que y/2.: T pe CmdSeja x:—

(3) (v/2}{. )}.

n|m ( _: Int)|—J.: (Vasr Peop) Ceol(3)

(1nt Int Lnt) Prop Peop(3) 42U

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P,Q, R proposições.
(12) B1. P& Q (-Pou -Q).
(12)B2. (P& Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇÃo DA L —

Suponha A.
Sup who 1P 0 ,
Abio em ccsos 6 perkie de W 10,
C s0 *L
E - .

Ap 8 P poro oter L
Imeelialo.

Ce 0 -R:
E t -R.

Aep 0 io ( pem obti 1
Inedichg.



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ( )-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a b) =b – a.

C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12)

nzd : (Va, b) (ab = ()==() oub= 0.

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.) -can*R: (Vu 0)(Va, b) au = bu ▇ =b.
DEMONSTRAÇĀo DA C

is emera) Imecli ato, U
(Unicvolade)Se a; (nt.
ejon uI V: In,Esco hoo ▇
Suxporhc )-id▇ ▇S

Logo, ts-ida ▇ -iel.fevte-L
Caleadlemo

CabculcosaL=a Ce)z iclR a] w us4 idR uIradiot
= V-u Le ~ com w v

Part -R:
) -v vlV

ridR oa C C)-
Imudlscto.= *a [ ) - con

Só i

IVIIALA E



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,),e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.; as linhas representam “buracos" ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

fea X -asceu na capital de

Gmbry s( onon X cty) o asfSe João é(2) então. E -— . .

teclas quebradas. : monX Int▇(2)0 computador de - to

Para cada x: Set. defina(3)

tal que y2.: (al CM)Seja T:—(3)

E {v2},( —)}. :(3)

m de : Int)|-

42 — :(3)

22)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1. P & Q (-Pou -Q).
B2.(P & Q R) (P (Q R).(12)

DEMONSTRAÇĀO DA Bd

llus ( = R)volho
( )slhg

B-
sp i (7)
C

ofP e grnde P

Coo

S mlhaan▇



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

(1) Basta demd

(1) nasceu na capital de .

(2) Se João é . ntão— E _.

teclas quebradas. : Feson Not▇(2)0 computador de - *

î(3) Para. aca1a x : Set lefina á

tal que /2.:tyPe ▇ ▇(3) Seja x:—

(v2} ,( —}}.(3)

n| m ( _: Int)( —).: Var x Pof Cmd(3)

42 —.:(3) (In xInt Int) x Ptof Pof
(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12) B1. P & Q -(-P ou -Q).
(12)B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA B

u onhe PB
Su onhe ? au 10
Selere em Ca%0s Perhir de Pa10
C90Lr

E tfair- de P80 Rr obher
APhcer 7 em PPer Cbher
Contfadi
C 0 -

OMdlar



(12) C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8) C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10) C2. Para quaisquer inteiros a,b, -(a – b) =b– a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

ed: (Va, b) (ab =() a = ( oub= 0).

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:
(.) –can*R: ( u #0) (Ha, b) (au = bu a=b).

DEMONSTRAÇĀO DA CCa

Seyam ,YInt - - ee 6)-ton Coj
=a

u nha -(1-) =-X
CacueM

(z—
Le () s com1.(- +Y)

y*
| C

Só isso mesmo.

dU )



(12)A Escolha exatamente_4 das tipagens para responder.

Usando os; , x,(), e os Var, Nat, Int, Realj String, Set, Prop, Cnd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar — : Ps–Cnid

1sceu na capital de - : n (yl r -7 P
(2) Se João é 1, então E -

(2)0 computador de . teclas quebradas. :ny) h Preptem

defina à(3) Para cada x: Set

Seja :._tal que y/2. : kM▇(3)

—}}.:(3) E(v/2}

n|m :Int)|).:(3)

42 —.:(3)

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
P&Q (-Pou Q).(12) B1.

(12)B2.(P& Q R) (P (Q R).
DEMONSTRAÇĀO DA B4

S peha (Paa Pa)
-sa ude aoeG(1P))
Co (P)

o P L rePa
sP o ( )
" ( P)

its i

ch soda disait ( ( ))
110)
m a



|12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existênéia e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) =b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores comó axioma:

nzd :(Wa,b) (ab = ()=a= ( ou b=0.

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R: (Vu ()(Va, b) (au = bu ▇
DEMONSTRACĀO DA
( 0)| a ae l =
jo A ntuo
(alode

Au =

Só isso mesmo.

LEMMATA (até 2)

(.)- id V



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, ( ), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, C d, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas",; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar

nasceu na capital de-

Se João é(2) então E

teclas quebradas. :PeR50NxNAt PaoP(2) 0 computador de - (JJ

defina type lR pPara cada x : Set(3)

pal que y2.:TypeX PRrop ProPSeja x:
e (v2) ,(— —}}. :(3)

|m _:Int)|—):VAR XPROP–Cmd(3)

42(3) 0

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sei am P, Q, R proposições.
(12) B1. P & Q (-Pou-Q).
(12) B2. (P &Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇÃo DA _ 4

Su ONHA -Po
ES ~

Su NHA-
cONtrAD CĀ
|MEDA o

ESC-R

S ONHA
S |LaK



(12)C Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – 6) =b– a.

C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:(12)

nzd : (Ha, b) [ab = () a =() oub = .

Demonstre 0 cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R : (Wu #0) (Va, b) (au = bu a=b).
DEMONSTRAÇĀO DA CA

SejA a: IN
CALCuLMOS.

O
. ( )-ldR

Fl,a/*) -CIM
z ()– ASS

Só isso me

LEMMATA (ate )



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cnd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguinte:
Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

P o Cm drBasta demonstrar —(1) ,

( e(son x (ovnhry) Prop(1) masceu na capital de :

Se João é.—(2) então E —

tteclas quebradas. (Pec 0 . XMat)(2)0 computador de - telL*

defina îd(3) Para cada x: Set .—
Cmd(3) Seja x: cal que v2. : +gpe

e(3) }}.

n| m : Int)|-(3)

(3) 42

(12) Be Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sej am P, Q, R propo
(12)B1. P & Q –(-Pou –Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀo DA

aho P

lif

0E co a
I m edi eo Q
5 coho do5 tP, Q 7 l : ( P 7 )I veo o e.
Erhda Bc M :

(FAUHA D 00s 1 , 70Extraf
eE tra a

C S0
Co tY oic
s8nSot

D foxa Obk (oalodire1h1lad 10)em



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando 0s: , X,(,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos" ou “lacunas”", não é pra escrever nada nelas

Basta demo

▇ Caumtny) —nasceu na capital de —

(2) Se João é—, então E. :

teclas quebradas. : Pucon Y Mat Prsp(2)0 computador de , tem

defina îd(3) Para cada x: Set

Seja X:—(3) tal que v/2. : ▇
(3) E —}}. :

n| m ( _: Int)|J.(3) Pop ( M

(3) 42

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sej am P, Q, R proposiç
(12)B1. P & Q = (-P ou -Q).(1.

B2. (P & Q R) (P (Q = R))(12)

DEMONSTRAÇĀO DA 1

Supomha P a
Sulzoha 7
E toL o P .
Ext-R de P&a.
Sebar0n P ou 7a Bon Cä
Cao :

Aph P Om P äna bbtn
Cotraoliego.

Co R:
Simika .



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cnd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para os seguintes
Obs.: as linhas representam “buracos ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta dem

(1) nasceu na capital de . :

(2) Se João é então E

(2) 0 computador de ._ teclas quebradas. :=te1L

Tepe Iop-▇Par a cada x: Set ofina

Seja x — tal que y/2. : Tpe eigCmd(3)

(v/2},{ —}}.(3)

|m ( _:Int)|— .: Var (intxat tnt) - Prop(3)

(imt-nt) x(ogrRop42(3)

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P, Q, R proposições.
(12)B1. P & Q (-Pou Q).
(12) B2. (P& Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇĀO DA B2

Supemha Ph )
Supomha Atho)o)
Esolho o laolo, esquerdo.

UVu deymonstrarPBQ, p )

tpe indrána.
Ror Q,prte
Imedioło por hg

Esohe o lado direto,
Vou demonstrar Q:
Imediato por hp.
demonstr
Ín(mediato por



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a – b) = – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd : (Va, b) |ab = () a =0 oub= 0.

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:
(.) -can*R: (Vu #0) (Ha, b) (au = bu a= .

DEMONSTRAÇĀO DA

Sejam aeb anbefos
Seja u um intero tal gue ue0,
Temos. au +l-ow) =0 por )–invR.
Suponha qu = bu
Logo au +l- bu) = .—
Löğo (at- s 0 por (o,)-diR
Lo go dt -0 por nad e por u0 por hipotese,
Logo d por 0 +l-b)+=0+b.

y*thar:Lo

Logo a-b por (+)- idRe (H- idl,
Só isso mesmo.

LEMMATA (até 2)

S
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(12) A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos” ou “lacunas”"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstra . :

(1) asceu na capital de —.:

(2) Se João é –, então - , :

teclas quebradas. : (e5sowX Mat hop(2) 0 computador de -— tem

ToeX faop ( pdefina î(3) Para cada x: Set

Seja x:— que v2.(3)

E (v2} ,(—(3) —}}. :

: Int)|). V(aeX Ppo faopn|m

in_42 .:(1utxlo▇ fop▇(3)

(12)B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejam P,Q, R proposições.
(12) B1. P&Q (-Pou -Q).
(12) B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇãO DA

Sut(owM PA0(Hg
foota 7 Q keng)
yto- tn Heg Co Oefee Pe
kfoho-R Eu HiPg BA-osheQ.
r0 en (y 4 Poahi1070.

KS0-
kio 1en P p9 bteeL.
lotuapia.
lzo-Rha 1Q eaRR ofMn d
Co tavih.



(12) Escolha exatamente uma das C1, C2, C3.

(8)C1. Existência e unicidade de ()-identidade.
(10)C2. Para quaisquer inteiros a, b, -(a –b) =b – a.
(12)C3. Considere a lei dos não zerodivisores como axioma:

nzd: (Va, b) |ab = () a = 0 ou b= .

Demonstre o cancelamento multiplicativo como teorema:

(.)-can*R: (Hu#0) (Va, b) (au = bu a =b).
DEMONSTRAÇĀO DA C

bsttis (a Gio4DE;
%54 a ot. Se4 a; lot.

Sas6 K lo.ESwo o K-1.
SpaN A a 8z a (k)banso (-iDR, los0 a, b -l eo H pa osta AK .oe i f. Vxtokio b 4 pa ofoi akg7a.
lono ()-at, lo -ky.
Wa 1Ato

S6 isso mesmo.

LEMMATA (até 2)



(12)A Escolha exatamente 4 das tipagens para responder.

Usando os: , X, (,), e os Var, Nat, Int, Real, String, Set, Prop, Cmd, Type, Person, City, Country
atribua a tipagem que tu considera melhor para 0s seguinte:

Obs.: as linhas representam “buracos”" ou “lacunas"; não é pra escrever nada nelas.

Basta demonstrar .

Pe omj| sur▇(1) nasceu na capital de -

(2) Se João é. então -

tem — teclas quebradas. : P)øn riN= Pro(2) 0 computador de -.

an |Nrt |NT–D iNtdefina î(3) Para cada x: Set— . :

tal que y/2. : ual— ▇(3) Seja x:—
(3) E▇

n| m : Int)|-(3)

(3) 42

(12) B Demonstre exatamente uma das B1, B2.

Sejjam P, Q, R proposições.
(12) B1. P& Q -(-P ou Q).
(12)B2. (P & Q R) (P (Q R).

DEMONSTRAÇÃO DA

)> (7 u *=P &

Sonha (fou▇
Lcalho L lano gondar p
SPLit

Cor L
Thmol t(P)

Ca

Oeolho lN
Amvclist


